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260 HỆ PHƯƠNG TRÌNH TRONG CÁC ĐÊ THI 


1/Giải phương trình: \fĩx+3 + \fx+ĩ = 3 x+2\Ị2jT +5x+ 3 -16. 
Giải: Đặt t=\Ì2x+3 + \[x+ĩ >0. (2) <=> x=3 


2/ Giải bất phương trình: 
Giải: 0<X<1 


2 l ~ x -2 X +1 
2 x -l 


>0 


3/ Giải phương trình: ^logựj(x+3) + ^-log 4 (x-l) 8 =31og 8 (4x). 

Giải: (1) <=> (x+3)\x-)\ = Ax <=> x= 3; x = -3 + 2\j3 
4/Thn m để phương trình sau có nghiệm X e 0; 1 + y§ : 

m {■ữ - 2x+ 2 +1) + x(2 - x) < 0 (2) 


Giải :Đặt t = \Ịx 2 -2x + 2 . (2) <=> m < 


t 2 -2 
t + 1 


(1 < t < 2), do X € [0; 1 + yỊs] 


Khảo sát g(t) = 


r-2 


t+1 

Do đó, ycbt <=> bpt m < 

5/ Giải hệ phương trình : 


t^+2t + 2 

với 1 < t < 2. g'(t) =— — - —>0. Vậy g tăng trên [1,2] 


(t+ir 

t 2 -2 

-- 7 1 có nghiệm t e [1,2] <=> m< max o(t) = o(2) = 

t + 1 te[iiị 


Ịx 4 -4v 2 +jr-6j+9 = 0 
\x 2 ỵ+ X 1 + 2ỵ-22 = 0 


( 2 ) 


1 (x — 2) + (y — 3) =4 \ X 2 - 2-li 

Giải: (2) <=> ị Đặt] 

[(x 2 -2 + 4)(y-3 + 3) + X 2 -2-20 = 0 [y-3 = v 

. ,, ... ịu 2 +v 2 -4 [u-2 \u = 0 

Khi đó (2) <=> ] <=> ] ^ hoặc ] * 

[n.v + 4(n + v) = 8 [v = 0 [v = 2 

[x-2 [x = -2 \x = \Ì2 ịx = -\lĩ 
^|y = 3 ; |y = 3 ; |y = 5 ; |y = 5 


6/ 1) Giải phương trình: 5.3- 2 "” 1 -7.3 V “ J +Vl-6.3"+9" +1 =0 (1) 

2) Tìm tất cả các giá trị của tham số m đế hệ phương trình sau có 2 nghiệm phân biệt: 


<N I m 
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|log^O+l)-log^O-l)>log 3 4 (ã) 

|log 2 (^ -2x+5)-/nlog ( ^_ 2;r+5) 2 = 5 (b) 


Giải: 1) Đặt t = 3' > 0. (1) <=> 5r -7í + 3|3í-l| = 0 =4> x = log 3 2; x = -log 3 5 

Ịlog # (x + l)-log # (x-l)>log 3 4 (ữ) 

) |log 2 (x 2 -2x + 5)-mlog (;t2 _ 2;t+5) 2 = 5 (b) 

• Giải (a) <=> 1 < x< 3. 

• Xét(b): Đặt t = iog 2 (x 2 -2x+5) • Từ X e (1; 3) => t e (2; 3). 

(b) <=> t 2 -5 1 = m. Xét hàm /(Ọ = t 2 -5 1 , từ BBT => m e 

8x 3 /+27=18/ 

7/ Giải hệ phương trình: < ậ 2 _|_ 5 _ 2 


Giải: ( 2 ) 0 . 


(2xf + 

'1 í 


3 

ư; 


= 18 


2x+- 


2 x — 

7^ 7; 


.Đặta = 2x;b= (2)0 3 

' ỵ ao = l 

= 3 


Hệ đã cho có nghiệm: 


3 —s/ 5 . 6 ÌÍ 3 + ^_ 6 


4 ’3 + ^ ’ 4 ’ 3 -ự 5 


8/ Giải bất phương trình sau trên tập số thực: , — , - < — r (1) 

vx + 2 - y 3 - X \/5 - 2x 

Giải: • Với -2<x< —: sJx + 2- \J3- x< 0, 4-2 x>0 , nên (1) luôn đúng 

• Với : (1) <=> \íx + 2-\/3-x>^5-2x 2<X<Ệ 

2 2 2 


Tập nghiệm của (1) là s 


-G |u 


2 4 


9/ Giải hệ phương trình: r? 7 + 't 4 " <*. y É R) 

ì(x 2 +l)(y + x-2) = y 


Giải: (2) <=> 


x 2 +l 


y 

X 2 +1 

y 


+ y + X — 2 = 2 




(y + x- 2)=1 


x 2 +l 


y+x—2=1 


= 1 _ I X = 1, [x = -2 
y <=> <Ị ‘hoặc 


y = 2 


y = 5 


10/ Giải bất phương trình: ^/logỉ x-log 2 X 2 -3 > V5(log 4 x 2 -3) 

Giải: BPT <=> ựl^^7^>^(log 2 x-3) (1) 

Đặt t = log 2 x. (1) <=> Jf- 2 t -3 > S(t- 3) <=> ự(t-3)(t + l) > yf 5 (f- 3) 



IA 

1 


- 


ịt >3 <=> 

í <-1 

log ? X < -1 


<=> 

3<t<4 

<=> <=> 

3 < log 2 X < 4 


1 

+ 

1 

w 

V 

LA 

1 

w 


- 


0<x<7 
2 

8 < x< 16 


11/Giải phương trình: log 2 (x 2 +l) + (x 2 -5)log(x 2 +l)-5x 2 =0 
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Giải: Đặt log(x 2 +1) = y . PT <=> y 2 + (x 2 - 5)y -5x 2 = 0 <=> ỵ = 5 V ỵ - -X 2 ; Nghiệm: X = ±^99999 ; X = 0 
12/ Giải phương trình: 8' +1 = 2 ^2 1+1 -1 

Giải: Đặt 2 X = li > 0;Ả/2 r+1 -1 = V. 

PT <=> <; . . . <=>•!, <^> I -t + %/5 


ịu 3 +l 

= 2 v 

+ 

II 

K> 

[u = V > 0 

X = 0 

1 , 

<=>■ 


- <=> 


[v 3 + l 

= 2 u 

[(m - v)(u + MV + V 2 + 2 ) = 0 

[u - 2 u +1 = 0 

X = log 2 


, \x 2 y - X 2 + y = 2 

13/ Tìm m đê hệ phương trình: ị , \ 9 có ba nghiệm phân biệt 

I myx 2 + y) -x 2 y — 4 


Giải: Hệ PT <=> 


(m — l)x 4 + 2(m — 3)x 2 + 2m -4 = 0 (1) 
X 2 +2 


y = VTi 


• Khi m = 1: Hệ PT <=> 


2x +1 = 0 

X 2 + 2 (VN) 

y = VTi 


• Khim^ 1. Đặtt= X , f>0. Xét /(í) = (w-l)í 2 +2(w-3)í + 2w-4 = 0 (2) 
Hệ PT có 3 nghiệm phân biệt <=> (1) có ba nghiệm X phân biệt 


<=> (2) có m ộ t nghiệm t = 0 và 1 nghiệm t > 0 <=> 
14/ Tìm m đế hệ phương trình có nghiệm: 


1 — m 

4x + yỊỹ = l 

X\fx + yjỹ = 1 - 3 m 


/CO) = 0 

2ịm-3) = 

s= v ’ >0 


í u + V = 1 


[u + v = 1 


u 3 +v 3 =l-3m \uv = m 


Giải: Đặt u = -Jx,v = yfỹ (u > 0, V > 0). Hệ PT <=> 

15/ Tìm m để phương trình sau có nghiệm: x(x -1) + 4(x - 1)J- 

Giải: Đặt t = (x- 1), —-. PT có nghiệm khi t +4t — m = 0 có nghiệm, suy ra m > —4 . 

lị X — 1 


ĐS: 0 < m < 4 . 

4 


X — 1 


16/ Giải phương trình: 


3 x .2x= 3 X + 2x+ 1 


Giải: Nhận xét; X = ± 1 là các nghiệm của PT. PT <=> 3' = 


2x +1 
2x-l 


17/ Giải hệ phương ưình: 


Dựa vào tính đơn điệu => PT chỉ có các nghiệm X = ± 1. 

[x 2 + y 2 - xy = 3 (a) 

ụ7+ĩ + yịỹ ĩ +ĩ = 4 (b) 

Giải (b) <=> X 2 + y 2 + 2yj(x 2 + l).(y 2 +1) = 14 xy + 2 ^(xy) 2 + xy + 4 — 11 (c) 

í p < 11 


Đặt xy = p. (c) <Í4> 2^p 2 + p + 4 =11 - p <=> I 


3p 2 +26/7-105=0 


<=> 


/7=3 
-35 


p = - 


3 
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(a)<=> (x +y) 2 =3xy+ 3 *p = xy = --4- (toại) 


p = xy = 3 X + y = ± 2^3 


1/ V Ui ^ ——T — y — -y z - / V í 'Ị ,— —t' — 

{x + y = 2*j3 [x + y = -2V3 

Vậy hệ có hai nghiệm là: (vVvx). (—J3-,S) 

18/ Giải bất phương trình: log 2 (4x 2 -4x + l)-2x>2-(x + 2)logj Ị^-xj 

Giải: BPT <=> x[log<, (1 - 2x) + l]<0 í X < <=> -Ị <x< 2 h°ặ c x < 0 

19/ Giải hệ phương trình: ị x + y ( x + ^ = 4y (x, y e R) 

Ị(.v' •• 1.K.V-.V- 2) - y 


- + x+ y - 2 = 2 


Giải: y = 0 không phải là nghiệm Hệ PT <=> 


: (x + y - 2) — 1 


X 2 +1 


Đặt u = ——-—,V = X + y -2 . Ta có hệ ) <=>n = v = l<=>^ Ỵ 

y I uv = 1 

[x + y -2 = 1 

Nghiệm của hpt đã cho là (1; 2), (-2; 5). 

20/ Tìm m sao cho phương trình sau có nghiệm duy nhất: ln(mx) = 21n(x +1) 

Giải: 1) ĐKXĐ: x > -1 ,mx > 0. Như vậy trước hết phải có m + 0. 

Khi đó, PT <=> mx = (x +1) 2 c=> X 2 + (2 — m)x + 1=0 (1) 

Phương trình này có: Á - tn - 4m. 

• Với m e (0:4) => A < 0 =4> (1) vô nghiệm 

• Với m - 0, (1) có nghiệm duy nhất X = -1 < 0 => loại 

• Với m = 4, (1) có nghiệm duy nhất x = 1 thoả ĐKXĐ nênPT đã cho có nghiệm duy nhất. 

• Với m<0, ĐKXĐ trở thành -1 < X < 0. Khi đó Á > 0 nên (1) có hai nghiệm phân b iệt X,, x 2 (xj < x 2 ). 
Mặt khác, /(-1) = m < 0,/(0) = 1 > 0 nên Xj < -1 < x 2 < 0, tức là chỉ có x 2 là nghiệm của phương trình 
đã cho. Như vậy, các giá trị m < 0 thoả điều kiện bài toán. 

• Với m>4. Khi đó, điều kiện xác định trở thành X > 0 và (1) cũng có hai nghiệm phân biệt 

x p x 2 (Xj <x 2 ). Áp dụng định lý Viet, ta thấy cả hai nghiệm này đều dương nên các giá trị m > 4 cũng 
bị loại. 

Tóm lại, phương trình đã cho có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi: m e (-oo;0) u {4}. 


21/ Giải hệ phương trình: 


Ịx 1 +9\ = s Ịy-2 + y 2 (1) 
ly 2 +91 =n/x-2 +x 2 (2) 


Giải: Điều kiện: x> 2 và y > 2 : Lấy (1) trừ (2) vế theo vế ta được: 


/x 2 + 91 - yịy 2 +91 = yỊy - 2 - sịx -2 + /-X 

2 2 

X -y _ y-x ,, 


<=>(*-y) 


' = r= \T = r .—o , 1 /r ? -(.V xK.v-x) 

X 2 +91 + \fy+ 91 \]y~ 2 + s/x - 2 

( \ 

: - ỳ) , A + . + . — . + X + y =0 

y \lx 2 +91 + ựy 2 +91 yJx-2 + yỊy-2 y 
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<=> X = y (trong ngoặc luôn dưong và X và y đều lớn hon 2) 

Vậy từ hệ trên ta có: ^.r 2 +91 = *Ịx -2 + X 1 «> •v/VTvĩ - 10 = -1 + x 2 -9 


<=> 


X 2 -9 


x-3 


■Ịx +91 + 10 V*-2+l 

Vậy nghiệm của hệ X = y = 3 


+ (x- 3)(x + 3) <=>(JC —3> 


(x + 3) 


1 -1 = — 

yx 2 +91+10 J V*-2+l 


22/ Giải bất phuong trình: log 2 (V3x +1 + 6) -1 > log 2 (7 \10 .V) 


, _ -ị<x<10 

Giải: Điêu kiện: 3 

\/3x + l + 6 

__ log 2 —-—->log 2 (7 

BPT <=> 2 2 52 


- 2 gỊ+T+6 ^ 7 _^-^ 

-4 2 


V3x +1 + 6 > 2(7 - VlO - x) v3.v i 1 • 2\ 10 x>8 => 49x 2 - 418x + 369 < 0 

369 

1 < X < 49 (thoả) 


23/ Giải phuong trình: 
Giải: 

Đặt: 


2x + ỉ + x\jx + 2 + (x + l)\/x' + 2x ■+■ 3 — 0 


ín 2 = X 2 + 2 


I n = vx 2 + 2, u > 0 

IV = + 2x + 3, V > 0 ịv =x“+2x + 3 1 


V 2 -n 2 = 2x + l 


2 _ 

X - 


2 .2 -ị 

V - u - 1 


(v - u) 


(v-u)\ 1 + 


141 


V — li— 

0 

= 0 <=> 


( V + w 3 

J 2j 


(v + u)ị 

1+ . 




V 2 J 


+ 77=0 
2 


(b) 

(c) 


PT« 

Vì u > 0, V > 0, nên (c) vô nghiệm. 

V - u = 0 <=> V = K <=> Vx 2 + 2x + 3 = \lx 2 + 2 <=> X = 

Do đó: PT <=> 2 

24/ Giải bất phuong trình: \/x 2 -3x + 2 -^2x 2 -3x + l >x-l 

u{l}u[2;+oo) 


Giải: Tập xác định: D = 


1 

co;- 


X = 1 là nghiệm 


x> 2: BPT <=> 'Ịx-l > 4x - ĩ + \/2x-l vô nghiệm 

1. _ _ _ ì_ 

x“ 2 : BPT <-> v2 X • yl X > vl 2.V có nghiệm x _ 2 

r 11 ^ 


=> BPT có tập nghiệm s= 
25/ Giải phuong trình: 

Giải: 

1 

, X > --7 

Điêu kiện: 3. 


°°’ 2 . 


- 2(x +1) \/3 a' +1 — 2yflx' + 5x + 2 — 8x — 5. 


PT <=> 


(X + 1 ) 2 - 2(x + 1K/3X + 1 + (ự3x + l ) 2 


+ \\JX + 


2) - 


+ 5x + 2 + 


(\/2x + l) 


= 0 


0 

<=> x = 3 
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26 /Giải hệ phương trình: 


x" -ỗx 1 y+9xy -4ỷ — 0 
Jx-ỵ+Jx+ỵ=2 


} X*-6x 2 y +9xf -4^ =0 (1) -x= y 

\4^~y+4^~y= 2 (2). Ta có: (1) «. (*- j) 2 (^-4j) = 0 ^ [x=4ỵ 

Vớix=y: (2)=>x=y=2 

Với X = 4y: (2) => -^ = 32 —8"\/ĩ"5; 7 = 8~2-\/r5 


27/ Giải phương trình: X 1 -3x+l =-tan^ry X 2 + X 2 +1 

6 

Giải: 

X 2 -3x+l = -^Ệ-\jx 4 + X 1 +1 
PT <=> 3 (1) 


Chú ý- X 4 + X 2 + 1= (x 2 + x+IXx 2 -x+1) X 2 -3x+l = 2(x 2 - x+lì-ix 2 + x+ĩ) 

2ÌX 2 - x+ 1) -(A 2 + x+ 1) = - —Ặ ylix 2 + x+ lXx 2 - x+ 1) 

Do đó: (!)<=> 3 


Chia 2 vế cho 


_ 2 ịx 2 -x+ỉ 

X 2 + x+l = (\[x 2 ^x+ĩ) vàđ ặ t ~\x 2 + x+l 


Ta được: (1) <=> 

28/ Giải hệ phương trình: 


2 r + — /-1 = 0 t = 


-3 

/=—ỉ=<0 

2S 

1 


Ịx 2 -x+l _ 1 

A 2 + X+1 -v /3 <=> v= 1. 


A 2 + 5*+ 7 = 9 

3A 3 + ^ 7 + 277+6 .ĩ 2 =18 


íỵ=9-x z -5x 

Giải: Hệ PT <=> U 4 +4^ 3 -5^ 2 -18^18 = 0 ^ 

x=ỉ; 7=3 
x=-3;7=15 
x=-l-yỊĨ; y=6 + 3\JĨ 
^ x=-ỉ + yỊĨ; y=6-3'JĨ 

29/ Giải bất phương trình: s[x—3 < sỊx+\2 -yỊĩx+ĩ 
Giải: BPT<=> 3< x<4 . 

30/ Giải hệ phương trình: \ X Ị 2-^ — “ 


Giải : Hệ PT <=> 


'=9-X 2 -5, 


x=-3 

X=-\±4Ĩ 


u mu. 3 /-- / - . 

y x -\+^4ỵ-\=2 

(4x + ^fỵj(4x-2 s [ỵj = 0 \4x-2^fy = 0 \x=4y 

4^-ĩ + Ậỹ-ĩ = 2 ^ 17 ^ 1 +^ 47-1 = 2 ^ [>/ 47 - 1=1 
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x=2 

1 


31/ Giải hệ phương trình: 


s ^/+21 = l / ( 1 ) 

4x 2 y+6x = y 2 (2) 


Từ (1) => y + 0. Khi đó Hệ PT <=> + 21 - lỵ 1 2 

[4^y+6 xy=ỷ 1b/ 3 +27 = 4/ 2 +6/ 


t= xy 

3 19 

t=---\ t=--\ t=-~ 
2 2 2 


• Với /=-^ : Từ (1) => y = 0 (toại). • Với /= 4: Từ (1) => x=—ị=;ỵ=y/ế 

2 ' 2 { 21/4 J 

• Với í=|:Từ(l)=> Íx=-ị=;ỵ=3lf4 

2 V 2I/4 J 

32/ Giải phương trình: 3 A .2x= 3 Ar + 2x+l 

Giải 

PT <=> 3 x (2x-l) = 2x+l (1). Ta thấy x= 2 không phải là nghiệm của (1). 

1 _ 2x+l - V 2x+\ - 

Với X* 2-, ta có: (1) <=> 3 = _ 7 <=> 3 - _ ' - 0 

2 2*-l 2x-\ 

Đặt f{x) = 3 x -ị^- = 3 x -2--^—.Tacó: /(*) = 3 A Tn3 +- —->0, 

2x-l 2x-\ (2x-l) 2 2 

, ( . 1 ) . ( 1 . . . ,. Ằ 

Do đó f(x) đông biên trên các khoảng - 00 ; — và —; +00 => Phương trình f(x) = 0 có nhiêu nhât 1 

V 2) v2 ) 


[ 11 ... 

nghiệm trên từng khoảng -co; — , — ;+co . 


~V 2 ) \2 ) 

Ta thấy x=l, x=—l là các nghiệm của f(x) = 0. Vậy PT có 2 nghiệm x=l, x=—l. 


33/ Giải phương trình: 
Giải: 

íx 2 - 1>0 


Điều kiện: 


477 


ỊX-*JX -ỉ +\Ịx+vX +ỉ =2 


<=>.* > 1. 


Khi đó: ỵ X+\Ị X 1 +1 > \Ị X+\J X 1 -ỉ >\Ị x+y JC -1 (do X > 1) 


VT> VJ-vV-l+Vv+‘ 


-1 > 2ìỊ{x-ỹỊx 2 -1 ){x+'Jx 2 -l)" = 2 => PT vô nghiệm. 


34/ Giải hệ phương trình: 


^+/+^ = 1 
x+ y 

Jx+y=x z -y 
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Giải: 


x+y 

Jx+y= X 2 -y 


( 1 ) 

( 2 ) 


Điều kiện: x+ỵ> 0. 


(!)<=> (x+ỵ) 2 -l-2xỵ 


{ x+ y) 


= 0 <=> {x+y-\){ĩĩ + jr + x+ ỳ)-ữ <=> x+y-ỉ-0 
(vì x+ y> 0 nên X 2 +_/ + x+y> 0) 


Thay X=1 -y vào (2) ta được: 1 = X 2 -(1 - x) <=> X 2 + X- 2 = 0 <=> 

Vậy hệ có 2 nghiệm: (1; 0), (-2; 3). 

35/ Giải hệ phương trình: 2\Jĩx-2 + 3a/ó-5x-8 = 0 

Giải: Điều kiện: x<^.Đặt => 

5 [v=4 6-5x [^=6-5x 

m - , ~ Í2ư+3v=8 , , * í I 


X =1 (7=0) 

U=-2 (7=3) 


: Điều kiện: x< ?. Đặt u = => “ = . 

5 [v=V6-5x [^=6-5x 

Ta có hệ PT: j 2u , + \ K= ^ . Giải hệ này ta được j í/ = T 2 ^ , , _ 

|5i^+3^=8 [v=4 [6-5 x=16 

Thử lại, ta thấy x= -2 là nghiệm của PT. Vậy PT có nghiệm X——2. 


3x-2 - -2 


<=> x=-2. 


36/ Giải hệ phương trình: 


I 2_y 2 -X 2 =1 
[ 2 x 3 -y 3 =2y-x 


Giải: Ta có: 2x 3 -y 3 =( 2 y 2 -x 2 )(2y-x) Cí> X 3 + 2x 2 y+ 2xy 2 -5y 3 =0 
Khi V = 0 thì hệ VN. 

f \ 3 (xÝ 

Khi y^O, chia 2 vế cho y 3 ^0 ta được: — +2 — +2 — -5 = 0 

yy) Ky) Ky) 

X , 9 ịy = X 

Đặt t = — , ta có: r+2r+2í-5 = 0<=>í = l<=><! <z>x=y = l,x=y = -l 

y Ly =1 

37/ Tìm các giá trị của tham số m sao cho hệ phương trình ị ' [— có nghiệm duy nhất. 

Iv- V V'=l 

/ 27 -£=/72 (1) 

Giái: | ; + ỆyU ( 2 )- 

Ị— - ịy- 1 

Từ(l)=> x=2y-m, nên(2) <=> ^2}? -my = l-y<=> < 1 2 (vìy^O) 

7 


Xét /(y) = 7" + 2=>/ , (y) = l + -^->0 

Dựa vào BTT ta kết luận được hệ có nghiệm duy nhất <=> /77 > 2. 

3(x 3 -/) = 4x7 


Uv=9 


38/ Giải hệ phương ừ ình: 

Giải: Ta có : x 2 y 2 = 9 <=> xy = ±3 . 

• Khi: xy = 3, ta có: X 3 - y 3 = 4 và x 3 .(-y 3 ) = -27 
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Suyra: x 3 ;(-y 3 ) là các nghiệm của phương trình: X 2 -4X -27 =0 <=> X = 2±>/§T 
Vậy nghiệm của Hệ PT là: 

ìl2+j3Ĩ,y = -%l2-j3Ĩ hoặc x = ^2-y/ỹĩ,y = -^2 + yỈ3Ĩ . 


X = 


• Khi: xy = -3, ta có: X 3 -y 3 =-4 và x 3 .(-y 3 ) = 27 

Suyra: x 3 ;(-y 3 ì là nghiệm của phương trình: V 2 +47+ 27 = 0 ( PTVN ) 


39/ Giải hệ phương trình: 


+ 2 —= 1 


x 

X 2 + JT + 4— = 22 

y 

Giải: Điều kiện: x + 0,0, X 2 + ỷ -1 + 0 

Đặt u= X 1 + ỷ - 1; F= —. Hệ PT trở thành: 

7 


ị+ị-1 

u V 

ư+1 + 4 v= 22 


<=>< 


( 1 ) 


V7, 

u V 

ư= 21-4 K (2) 


Thay (2) vào (1) ta được: 


2*2-13 v+21 = 0<» 


v= 3 
7 

v= — 
2 


• Nấu V = 3 thì u - 9, ta có Hệ PT: 


Nếu v=-~ thì u = 7, ta có Hệ PT: 
2 


——-—I— = 10/1' -urt/^uw / 

21-4 V V v=- 

L 2 

HệPT: < x_ r - ^ị^+7 2 =10^1^3 v|*=-3 
7 = 3 \x=iy lv=l lv=-l 

ư 


X 2 +/-1 = 7 
x_ 7 <=>1 

j“2 


X 2 + y =8 

7 

!=-/ 

2 


/ V53 

So sánh điều kiện ta được 4 nghiệm của Hệ PT. 


, . 2 

/=4 ' Í Ể 


V < 


7 = 77 

31 53 


" = “ 14J Ề 


40/ Giải hệ phương trình: 


í>/3(x-y) = 2ựxy 
[2x- y 2 = 8 

\S{x-y) = 2jxỹ (1) À 

1Q1* y y 4-1 io 11 I/ lon • 


Giải: 


2x- y = 8 


( 2 ) 


• Điêukiện: x.y>0;x>y 


Tacó:(l)<=> 3(x-y) 2 = 4xy <=> (3x- y)(x-3y) = 0 <=> X = 3y hay x = y 

• Với x = 3y, thế vào (2) ta được : y 2 -6y + 8=0<=> y= 2; y=4 
X = 6 Jx = 12 
ly = 2 ; |y = 4 


Hệ có nghiệm 


Với X = ^, thế vào (2) ta được : 3y 2 - 2y + 24 = 0 Vô nghiệm 


Ket luận: hệ phương trình có 2 nghiệm là: 


X = 6 Jx = 12 
ly = 2 ; ịy = 4 



41/ Giải hệ phương trình: 


X 2 + y 2 +xy + ỉ = 4y 
y(x + y) 2 = 2x 2 + 7y + 2 
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Giải: Từ hệ PT => ỵ ^ 0. Khi đó ta có: 


, ị X 2 + y 2 +xy + 1 = 4y 
Ịy(x + y) 2 = 2x 2 +7y + 2 




X 2 +1 


+ x + y = 4 


(x + yý-2 


Đặt u = 


x 2 +l 

y 


V = x+ y ta có hệ: 


ị u + v = 4 1 

> 

1 

'í- 

II 

s 



[v 2 - 2u = l 1 

1 

[v 2 + 2v-15 = 0 


X +1 

y 


= 7 


• Với v = 3, w=ltacó hệ:| 

• Với v = -5, u=9tacó hệ: 


<=> 


|x 2 +x-2 = 0 
.y = 3-x 




x 2 + l = y jx 2 + l = y 
X + y = 3 1 y = 3 — X 


X 2 +1 = 9y _ I X 2 + 1 = 9y _ |x 2 +9x + 46 = 0 

y = -5 - X 


V = 3, u = 1 
V = -5, u = 9 
X = 1, y = 2 
X = -2, y = 5 


jc 2 +l = 9y Jjc 2 + l = 9y 
X + y = -5 1 y = -5 - X 


<=> 


hệ này vô nghiệm. 


Ket luận: Hệ đã cho có hai nghiệm: (1; 2), (-2; 5). 

42/ Giải phương trình: vx+1+l = 4X 2 +\Ỉ3x 

Giải: Điều kiện x>0. 


PT<=> 4x 2 -1 + ^x-Vx+Ĩ = 0 (2x+l)(2x—l) + 


2x-\ 


í 


o (2x-l) 


2x +1 + 


^f3x + ^[x+ĩ 


^/3x + ^/x+l 

= 0 <=> 2x-l = 0 <=> X=Ậ. 

2 


= 0 


43 / Giải hệ phương trình: 


121ogj v (-xy - 2x + y + 2) + log 2+v (x 2 - 2x +1) = 6 
|log 1 _ ;c (y + 5)-log 2 (x + 4) 


1 


Giải: Điều kiện: 


I -xy - 2x + y + 2 > 0, X - 2x +1 > 0, y + 5 > 0, X + 4 > 0 
[o<l-x^l, 0<2 + y^l 


(*) 


HệPT <=> 

piogi-.vK 1 - x)(y + 2)] + 21og 2+v (l - x) = 6 Ịlogi_ x (y + 2) + log 2+v (l -x) - 2 = 0 
jl°8i-* (y + 5) - log 2+ y (x + 4) = l^ > |log 1 _ ;c (y + 5)-log 2+3 ,(x + 4) =1 


( 1 ) 

( 2 ) 


. „ _ , ] - 

Đặt log 2+y (1 — x) = t thì (1) trở thành: f + 2 - 2 = 0 <=> (í -1) 2 = 0 <=> í = 1. 

Với í = 1 ta có: l-x = y + 2<=> y = -x-l (3). Thế vào (2) ta có: 

—X -h 4 —X + 4 

log^t-x + 4) - log^ x (x + 4) = 1 <=> log^ = 1 — = 1 - X <=> X+ 2x = 0 

x+4 x+4 


<=> 


X = 0 

X = -2 


• Với x=0 =í> ỵ=-ỉ (khôngthoả (*)). 

• Với x=-2=> ỵ=ì (thoả(*)). 

Vậy hệ có nghiệm duy nhất X = -2, y = 1. 


x+l 

44/ Giải bất phương trình: (.4* -2.2* -3).log 2 x-3 > 4 2 - 4 X 
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GiảiiBPT<=> (4 ĩ -2.2' ¥ -3).log 2 x-3>2 jr+1 -4 Jf <=> (4 A -2.2 A -3).(log 2 X+1)>0 


<=> 


\2 2x -2.2 x -3>0 
[log 2 X+1>0 

Í2 2a -2.2 a - 3<0 
[log 2 x+l< 0 


<=> 


Ị2 X >3 
[log 2 x>-\ 

Ỉ2 X < 3 
llog 2 x<-\ 


<=> 


x> log 0 3 

1 

x> — 

2 

x< log 2 3 

0 < x< Ạ 
2 


<=> 


x> log 9 3 

0< x< \ 
2 


l_ V. — 

45/ Tìm tất cả các giá trị của tham số a đế phương trình sau có nghiệm duy nhất: 
log 5 (25 A -log 5 ẩ) = x 

Giải: PT <=> 25 A -log- a = 5 x <=> 5 2a - 5 A -log, a = 0 <=> <1 9 ^ 

5 5 Ị/-f-log 5 a = 0 (*) 

PT đã cho có nghiệm duy nhất <=> (*) có đúng 1 nghiệm dương <=> t 2 - 1= log 5 ã có đúng 1 nghiệm 
dương. 


Xéthàmsố fự) = ? -1 với t € [0; +oo). Ta có: /(í) = 2f-l =í> /(í) = 0 <=> t= ^ . 

Dựa vào BBT ta suy ra phương trình f(t) = log 5 ã có đúng 1 nghiệm dương 

logs-â^O a>l 

<=> 1 <=> 1 ■ 

r g5> 4 rt 

46/ Giải hệ phương trình: 21og 3 {x 2 -4) + 3^1og 3 (x+2) 2 - log 3 (x-2) 2 =4 

Giải: Điều kiện: Ịf 2_4> ^ o ị x2 ~lĩ°. (**) 

[log 3 (v+2) 2 >0 [u+2) 2 >1 V x - “3 

PT <=> log 3 (v 2 -4) 2 +3 N /log 3 (x+2) 2 - log 3 (v-2) 2 = 4 


1 


- = /( 0 ) = 0 . 


<=> log 3 U+2) 2 +3^ĩõg^ 


ỉ3 (^r+2) -4 = 0 <=> 

<tí> ^log 3 (v+2) 2 = 1 <=> (x+ 2) 2 = 3 <=> x= -2 ± yj3 

Kiểm tra điều kiện (**) chỉ có x= -2-\f?> thỏa mãn. 
Vậy phương trình có nghiệm duy nhất là: x=-2 — \Ỉ3 

47 / Giải hệ phương trình: \ x ỷ’ + \^ x . 

|l-> 2 -ỡ(l- V 2 ) 


(ựlog 3 U+2) 2 +4)(ựlog 3 (x+2) 2 -l) = 0 


Giải- j^+4j=/+16;r (1) 

Giải: ịl + >=5(1+ 7) (2) 

Từ (2) suy ra ỷ - 5X 2 = 4 (3). 

Thế vào (1) được: x’ +(ý 2 -5x 2 ).ỵ=j? + Ỉ6x o A 3 -5x z ỵ-l6 x=0 

<=> x=0 hoặc X 2 -5 xy- 16 = 0 

• Với X- 0 => y =4 <=> ỵ= ±2. 


Với X 2 -5 xy- 16 = 0 y= 


V 2 -16 

5v 


(4). Thế vào (3) được: 


V 2 -16 

5x J 


-5X 1 -4 



Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


o X 4 - 32^+256-125^ =100^124 X 4 +132X 2 -256 = 0^ X 2 =1 <=> 


* = 1 (7= -3) 

x=-l ( 7 = 3 ) 


Vậy hệ có 4 nghiệm: (x; y) = (0; 2) ; (0; -2); (1; -3); (-1; 3) 

log 2 yjx+ỵ = 3log 8 (^x-ỵ+ 2) 

yjx 1 + ỷ+l-yỊ^-ỷ =3 


48/ Giải hệ phương trình: 

Giải: Điều kiện: x+ỵ>0, x-ỵ>0 

\Ị x + ỵ =2 + ^1 


Hệ PT <=> 


yjx+ỵ=2 + y]x-ỵ 

jj?+jr+l-yỊir-ỷ = 


Đặt: 


u= x+ỵ 


ta có hệ: 


v= X- y 
u+ v= 2x/ũữ+4 


= 3 

\[ũ-y/v= 2 (u> v) 

\tĩ + V 2 +2 r~ o ^ ^ 

—-— - \Juv= 3 

( 1 ) 


tf+ K= 2s[ũv+4- 


U + S+2 


-4uv= 3 


Ị u+ý,2 - 2uv+ ĩ-4Tv=H2) 

Thế (1) vào (2) ta có: sỊuv+s4ũv+9 -yfũv=3 <=> uv+8\[ũv+9 = (3 + \fuv) 2 <=> uv=0. 


, , ị uv=0 A „ , ,. ^ 

Kêt họp (1) ta có: ( <=> u= 4, F= 0 (với « > v). Từ đó ta có:x = 2; y = 2.(thoả đk) 

[ư+ v= 4 

Kết luận: Vậy nghiệm của hệ là: (x; y) = (2; 2). 

49/ Giải phương trình: 25 x - 6.5 X + 5 = 0 

Giải: Câu2:l)25 x -6.5 x +5 = 0 <=> (5 1 ) 2 -6.5‘+5 = 0 « 5 X = 1 hay 5 X = 5 


<tí> x = 0 hay X = 1. 
50/ Giải hệ phương trình: 


x-2ỵ-^ịxỹ = 0 
yịx-l + ự4 y -1 = 2 


Giải: 


( 1 ) 


Điều kiện: < 


X - 2y - -v^xỹ = 0 

Ịyi^ĩ + ự4y-l = 2 (2) 

Từ (1) 2 = 0 => X = 4y 

y V >’ 


X>1 


y>- 


Nghiệm của hệ (2; Ỷ ) 

51/ Tìm m để bất phương trình: 5 2x - 5 X+1 - 2m5 x + m 2 + 5m> 0 thỏa với mọi số thực X. 
Giải: Đặt X = 5 X =>x>0 

Bất phương trình đã cho trở thành: X 2 + (5 + 2m)X + m 2 + 5m>0 (*) 

Bpt đã cho có nghiệm với mọi X khi và chỉ khi (*) có nghiệm với mọi X > 0 
<=>A < 0 hoặc (*) có hai nghiệm Xi < X 2 <0 
Từ đó suy ra m 

52/ Giải bất phương trình: log 3 x/x 2 -5x + 6 + logj x/x-2 > -^Togị (x + 3) 

3 2 3 

Giải: Điều kiện: X > 3 ; Phương ưình đã cho tương đương: 
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^log3(x 2 -5x + 6) + ^log rl (x-2)>^log 3 _ I (x + 3)^^log 3 (x 2 -5x + 6)-^log3(x-2)>-^log3(x + 3) 

<=> log 3 [(x - 2)(x -3)] > log 3 (x -2) -log 3 (x + 3) «• log 3 [(x - 2)(x - 3)] > log 
•w>(x-2)(x-3)> x 


^ x-2 ^ 
V X + 3 J 


44>x -9>1<=> 


x + 3 
x< -^JĨÕ 


Giao với điều kiện, ta được nghiệm của phương trình đã cho là X > y/ĩõ 


x>sfiu 

53/ Cho phương trình yfx + \/l — X + 2mJx(l — x) — 2%Jx(l — x) = m 3 
Tìm mđể phương trình có một nghiệm duy nhất. 

Giải: Phương trình yfx + Ạ-X + 2mJx(ỉ - x) - 2^x(l - x) = in (1) 


Điêu kiện : 0<X<1 

Neu xe[0;l] thỏa mãn (1) thì 1 - xcũng thỏa mãn (1) nên đế (1) có nghiệm duy nhất thì cần có điều kiện 

j m = 0 
1 m = ±1 


x = l-x=>x = ^. Thay x = ị- vào (1) ta được: 2.-ỉ= + m-2.-j= = nr' 
2 2 V2 V2 


*Với m = 0; (1) trở thành: [ịfx — — = 0 <w> X = ^Phương trình có nghiệm duy nhất. 

* Vớim = -1; (1) trở thành 

y[x + yỊ\-x -2^x(l-x) -2^x(l-x) = -1 

<4> {^Ịx + yỊ\-x - 2^x(l-x)Ị + Ịx + l-x - 2^x(l-x) j = 0 

<=4 ị\fx-yjl-x j +Ị\/x - <Jl-xỴ = 0 

+ Với y/x - yỊĨ^X = 0 X = — + Với \fx - Ạ - X = 0 -44- X = 4 

2 2 

Trường họp này, (1) cũng có nghiệm duy nhất. 


* Với m = 1 thì (1) trở thành: 

yfx + tJ1 — x— 2^x(l — x) =l-2^x(l-x) <e=>— >/1 —X j = ^\/x--v/l-x 

Ta thấy phương trình (1) có 2 nghiệm X = 0, X = — nên trong trường họp này (1) không có nghiệm duy nhất. 
Vậy phương trình có nghiệm duy nhất khi m = 0 và m = -1. 

54/ Giải phương trình : log 4 (x + 1) 2 + 2 = log \Ị4 - X + log g (4 + x) 3 

Giải: log 4 (x +1) 2 + 2 = log^ - X + log 8 (4 + x) 3 (2) 

Điều kiện: 

X A +Ì *° n [-4 < X < 4 (2) <=> log 2 |x +1| + 2 = log 2 (4 - x) + log 2 (4 + x) <=> log 2 |x +1| + 2 = log 2 Í16 - X 2 ì 
•<4 X > 0 <-> 

4_I_ X> 0 <=> log, 4|x +1| = log, ^16 — X 2 j <44> 4|x +1| = 16 — X 2 

X = 2 

x = -6(loại) 


+ Với -1 < X < 4 ta có phương trình X 2 + 4x -12 = 0 (3) ; (3) <=> 
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< X < -1 ta CÓ phương trình X 2 -4x-20 = 0 (4); 

= 2-^24 .. / r-\ 

_ _ ; Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là X = 2 hoặc X = 2 1 - V6 

jc = 2 + V24(loại) ' ' V / 

55/ 1). Giải phương trình: 2x+l +x + 2+^x+l a/v 2 + 2x + 3—0 

2) Giải phương trình: 4' — 2 A+1 + 2^2' — lỊsin^2 A + ỵ—ỉ^j + 2 = 0. 


3) Giải bất phương trình: 9 A +A 1 +1>10.3 ' +A 2 


Giải 


1) Giải phương trình : 2x+l +x 4^ +2 +(x+ì}yjx 2 + 2x + 3 =0. (a) 

v 2 -u 2 =2x + l 


Đặt: < 


u = \Ịx 2 +2, u > 0 

íu 2 =x 2 +2 

,--—-—- => 

=> í 

v = yx 2 + 2x + 3,v>0 

|v 2 =x 2 +2x + 3 

V 


2 V -u -1 

X = ---- 


Ta có: 


(a)o V 2 -u 2 + 


( 2 2 1 A 

V -u -1 


,u + 


í ..2 ..2 1 

V -u -1 


+1 


•V = 0<=> v 2 -u 2 + 


/2 2 A 

V -u 


7 


7 


u 

.U --7 + 

2 


/,,2 2 A 

V -u 


7 


,v + ^ = 0 
2 


<=> (v-u) 


(v-u) 


< ,V + U A 
1 + —— 


V 


7 


Oo 


v-u = 0 

í 


(v + u) 


1 + 


v + u 


V 


(b) 

+ r° (c) 


0 Vì u > 0, V > 0, nên (c) vô nghiệm 

0 Do đó: 


(a)<íí>v-u = 0<^>v = u<=> \/x 2 +2x + 3 = a/x 2 + 2 <=> X 2 + 2x + 3 = X 2 + 2 <=> X = -Ậ 

2 


Kết luận, phương trình có nghiệm duy nhất: X = — — . 

2) Giải phương trình 4 A -2 V+1 +2(2*-l)sin(2 v +j/-l) + 2 = 0(*) 

Ta có: (*)«► Í2 A -l + sin(2 A + y-l)) 2 +cos 2 (2 A + y-l) = 0^ 


2 x -l + sin(2 A + y-l) = 0(l) 
cos(2 Y + y-l) = 0(2) 


Từ(2)=> sin(2 A + y-l) = ±l. 

Khi sin ( 2 ' + y — 1 ) = 1, thay vào (1), ta được: 2 X = 0 (VN) 

Khi sin( 2 ' + y — 1 ) = — 1, thay vào (1), ta được: 2 X = 2 <=> x= 1. 

TC 

Thay X = 1 vào (1) => sin(y +1) = -1<=> y = — 1 — ^ + kn,k e z . 

, 1 71 ^ 

Kêt luận: Phương trình có nghiệm: 1;—1 — -ý- + k7T,k G z 

V 2 
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3]_ Giải bất phương trình: 9™ -1 +1 > Ì03 ^ +X ~ 2 . Đặt t = 3 ỵ2+x , t > 0. 

Bất phương trình trở thành: t 2 -10t + 9>0-Cí>(t<l hoặc t > 9) 

Khi t < 1 => t = 3 X+X < 1 <=> X 2 + X < 0 -1 < X < 0 .(i) 


Khi t > 9 => t = 3 x2+x >9<=ĩ>x 2 +x-2>0<=> 


X < -2 
X>1 


(2i) 


Ket họp (i) và (2i) ta có tập nghiệm của bpt là: s = (- oo; -2]u[-l;0]u[l; + oo). 


56/ Giải phương trình, hệ phương trình: 


1. 




= yỊx-2 


x+y + yỊx^ -y 9 =12 




Giải: 1) Phương trình đã cho tương đương: 
4^2=0 |~x-2 = 0 

\ l°g 3 x í í 1 y°®3 


( 1 

X- — 

l 2y 

x-2 > 0 
X = 2 




1 

X- — 

2y 


ln 

X > 2 
X = 2 


= 0« 


X = 2 
log 3 xln 
X > 2 


X- — 
2 


= 0 


riog 3 x = 0 ífx = l |Tx = l 

<=> ( n „ <=> I <=> 3 <=> x = 2 Điềukiện: lxl>l;yl 

ị ln X — 2- = 0 ị x-4 = l \ x = ị 

L l 2 ) L 2 L 2 

[x > 2 L l x > 2 |_ u > 2 

M = Jx 2 -y 2 ;u>0 . u _ . , . , „ _ 1 

Đặt < y ' ; X = —y không thỏa hệ nên xét x^-y ta có y = — 

[v = X + y 2 

Uâ MVìivrvtìn- ì n l-ì /T n Virv r*Á n o n • 


X = 2 

X = 1 


.2 3 


V — 


2) Hệ phương trình đã cho có dạng: 
u + V = 12 


.2 3 


V — 


= 12 


<=> • 


I u = 4 

V = 8 


hoặc 


1« = 3 
V = 9 


\u = 4 


\l* 2 -y 2 =4 


(D 


ly = 8 Ịx+ y = 8 

fw =3 L/x 2 -v 2 = 3_ _, , , 

+ 1 ~ <=> 1 y ' (II) Giải hệ (I), (II). Sau đó họp các kêt quả lại, ta được tập nghiệm của hệ 

Ịy = 9 [x + _y = 9 

phương trình ban đầu là s = |(5;3),(5;4)Ị Sau đó họp các kết quả lại, ta được tập nghiệm của hệ phương 
trình ban đầu là s = |(5;3),(5;4)| 


Ịx 2 + 1 + X x+ ỵ) = 4ỵ 

57/ Giải hệ phương trình: ^ ^ + ^ Ả + y- 2) - y (jc, y e R) 
Giải: 
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2) Hệ phương trình tương đương với 


_ [u + V = 2 

Ta có hệ ị <=> u = V = 1 

uv = 1 


X +1 


X 2 +1 


+ (x+ y-2) = 2 


(x + y- 2) = 1 


Đặt u = 


X 2 +1 


,v = x + y-2 


Suy ra 


X 2 +1 


= 1 


y 


x+y-2=l 

Giải hệ trên ta được nghiệm của hệ phưng trình đã cho là (1; 2), (-2; 5) 

58 / Tìm các giá trị của tham số thực m sao cho phương trình sau có nghiệm thực: 

9 1 _ (/n+ 2)3'' Nl + 2/72+1 = 0(1) 


Giải: * Đk xe[-l;l], đặt t = ; xe [-1;1] => te [3;9] 

Ta có: (1) viết lại t 2 -(/72+ 2)t+2m +1 = 0 <=>(/-2)/72 = f -2/+1 <^>/77= 


e-2t+\ 

t-2 


f -2/+1 / 2 _4 / + 3 J 

Xét hàm số f(t) = -——— , với t e [3;9] . Ta có: /(í) = — 7 — 7 —, /(/) = 0 <=> 


t-2 


(t-2) 


t= 1 
/=3 


Lập bảng biến thiên 


^(t) 


f(t) 


+ 


48 



Căn cứ bảng biên thiêng, (1) có nghiệm xe [-1; 1] <=> (2) có nghiệm te[3;9]<t=> 4 </72 < 4 ^ 

^logi (x + 2) 2 - 3 = logi (4 - x) 3 + log i (x + 6) 3 
59/ Giải phương trình: ^4 4 4 

Giải: bất phương trình: 

^log 2 (x 2 + 4v - 5) >log;(—!—) (1) 

2 2 x + 1 


Đk: 


X 2 + 4x - 5 > 0 ịx e (— oo;— 5) u (l;+oo) 


X + 7 > 0 


■ 


\x > -1 


■ X e (—7;—5) u (1 + co) 


. . , _ _ 1 

Từ (1) =í>log 2 (x 2 + 4x-5) > -21og 2 — 

x + 7 

<=> log 9 (x 2 +4x-5) > log 9 (x + 7) 2 <=> X 2 +4x-5 > X 2 +14x + 49 


<=>-lOx > 54 <=> X < 


-27 


, , , , , -27, 

Kết họp điều kiện: Vậy BPT có nghiệm: X e (-7; 5 ) 
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ịx 3 + y 3 =ì 

60/ Giải hệ phương trình 'Ả x y y — 2 

Giải: 


\x 3 + y 3 =ỉ r* 3 + y 3 =l (1) 

\x 2 y+ 2xy 2 + y 3 =2 [2x 3 + y 3 - x 2 y-2xy 2 =0 (2) 


X 3 + y 3 = 1 


y + 0. Ta có: • 

2 

X 

3 

f X 

X 

2 

-2 

f X 
X 









+ 1 = 0 


(3) 

(4) 


Đặt: — = t (4) có dạng : 2t 3 — t 2 — 2t + 1 = 0 t = ±1, t = -ị-, 

y 2 

1 


a) Neut= 1 ta có hệ < 

b) Neut= -1 ta có hệ 


c) Neut= ị- ta có hệ 
2 


x 3 + y 3 =1 
x = y 

íx 3 + y 3 =1 


<=> X = y = 77= 

ịÍ2 


++ hệ vô nghiệm. 


[x = -y 

ịx 3 +y 3 =1 __ ịỈ3 2Ự3 

1 ' <=> X = -7- , y = —— 

|y = 2x 3 3 


61/ Tìm m để phương trình sau có nghiệm thực: 

Giải: D = [0 ; + 00) 


ịlx 2 +1 - a/x = 


m 


*T^r^_4/7T77 r. ,,, , X 1 xVx-^/(x 2 +1) 3 J x 2 

*Đặt f(x) = vx +1 - Vx => /'(+) = — 7 = - —-7= =- 7 ===== - 7=7- = — , . == — 

2ịj(x 2 +1) 3 2a/x 2ịl(x 2 +l) 3 .Vx 


2x 2 4 (1 + ^) 3 .Vx 


Suy ra: f (x) 


* lim (ịíx 2 +1 - Vx) = lim 

X—>+00 X—»+oc 


i- 4 J(i+4) 3 

— . * -<0 Vx e (0 ; + 00 ) 

r\ _ 1 x/x 2 +1 -X 

- vx) = lim ' -— 

\l X 2 +1 + Vx 


7 V X + i + VXy 


= lim 

X—>+00 


X 2 +1-X 2 


(Vx 2 +1 + y[x)(ylX 1 +1 + x) 


= 0 


* BBT 


X 

0 

+ 00 


f(x) 



f(x) 

1— 




Vậy:0<m<l 1 0 1 0 

62/ Giải bất phương trình: 

3 
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Giải: ĐK : ị 


X > 0 

X ■£ 1 

X ^ 3 


1 , 1 

< 


1 


1 


Bất phương trình trở thành : 
1 1 


— - - <- - - <=> ----- 

log 3 X log X log 3 X log 3 X-l log 3 X log 3 X-l 


<0 




-1 


log 3 x(log 3 x-l) 

* log 3 X < 0 <=> X < 1 kết họp ĐK : 0 < X < 1 

* log 3 X > 0 <=> X > 3 

Vậy tập nghiệm của BPT: X e (0 ; 1) u (3 ; + oo) 


< 0 <=> log 3 x(log 3 X — 1) > 0 <=> log 3 X < 0 V log 3 X > 1 


63/ .Giải bất phương trình /logG-logt * 2 -3 > V5(log 4 X 2 - 3) 


Giải: ĐK: 


ịx > 0 

ị)g 2 x-bg 2 x 2 -3>0 

Bất phương trình đã cho tương đương với Ạog 2 x-log 2 X 2 -3 > V5(log 2 x-3) (1) 

Đặt t = log 2 x, 

2.BPT (1) 

o ylt 2 —2t — 3 > Sự-3) <=> 7ơ-3)(r + l) > Sự-3) 

0<x<ị 

2 

L 8 < X < 16 

Vậy bất phương ưình đã cho có nghiệm là (0; (Ị-] u (8;16) 



IA 

1 


- 


|' >3 

t <-1 

log 0 X < -1 


<=> 

3 < t < 4 

3 < log 2 X < 4 


[(t + l)(t - 3) > 5(t - 3) 2 


- 


64/ Giải hệ phương trình 


S 2 +9ì = ^JS + y 2 (l) 
'Ịy 2 +91 = SSĨ + X 2 (2) 


Giải: Điều kiện: x> 2 và y > 2 : Lấy (1) trừ (2) vế theo vế ta được: 
S 2 + 91 - yjy 2 + 91 = yfỹ~2 - ss 2 + y 2 - X 2 


<=> 


+ (y-x)(y + x) 


2 ,2 

X —y _ y—x 

Vx 2 +91 + /y 2 +91 yỊy- 2 + SS. 

x+y 1 

S 2 + 91 + S 2 = 91 Vx -2 + s~ 2 


<+>(x-y) 


= 0 


r + x+ y 

- ■ V' - y 

<=> X = y (trong ngoặc luôn dương và X vay đều lớn hơn 2) 

Vậy từ hệ trên ta có: S 2 + 91 = yịx — 2 +x 2 <=>-\/x 2 +91—10 = -\/x —2—1 + x 2 —9 

2 r. 6 g , A 




z Q o [ílil 

-= IT———- - + (x-3)(x + 3) <=> (x-3) (x + 3) , -1 - 7 —— —- 

-yx 2 +91+10 vX —2+1 1 V V Xf 2 +91 +10 ) yX — 2 + 1 


= 0 



























































<=> x = 3 

Vậy nghiệm của hệ X = y = 3 
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65/ Giải phương trình: x/x + 34 x/x 3—1 

Giải: Đặt u _ 3/x + 34, V = -v/x-3 . Ta có: 

Ju — V = 1 Ju-V=l 

Ịu 3 - V 3 = 37 ^ Ị(u - v)(u 2 + V 2 + uv) = 37 


Ju-V = l Ju — V = 1 

Ị(u - v) 2 + 3uv = 37 ^ |uv = 12 


<=> 



íu = 4 
|v = 3 


Với = -3 , V = - 4 ta có : X = - 61 

Với= 4, v= 3 ta có : x= 30 vậy phương trình đã cho có 2 nghiệm: x =-61 vp x = 30 

66/ Giảibấ phương trình Ạ°ẽl X-\og 2 X 2 -3 > V5 (log 4 JC 2 - 3) 

ịx > 0 

Giải: §K: \ , 1 , 

[log 2 x-log, X 2 -3 > 0 


Bất phương ưình đã cho tương đương với ^Jìõg^c-\õg^x^-3 > V5(log, X - 3) 
Đặt t = log2X, 

BPT (1) 

o Ví 2 —2t — 3 > V5(í-3) <=> Vơ-3)(í + l) > V5(í -3) 



IA 

1 




ịt>3 <=> 

t<- 1 

log-, X < -1 

<=> 

<=> 

3 < t < 4 

<=> 

3 < log 2 X < 4 


1 

+ 

04 

V 

Ui 

'-+• 

w 

N 




0 < X < — 


2 

8 < X < 16 


( 1 ) 


Vậy bất phương trình đã cho có nghiệm là (0; ^-] u (8;16) 


67/. 

1. Giải phương trình: 3.25 + (3x — 10)5 “ — X — 3 


log x (cosx-sinx) + log J (cosx +cos2x) = 0 
2.Giải phương trình: X 

3) Giải bất phương trình: \ x 1 )"*” \ x V"*” > 0 

Giải: 

3.25 x ” 2 + (3x - 10)5 x ” 2 = X - 3 
<^5 x ~ 2 (3.5 x ~ 2 -1)+ x( 3.5 x " 2 - 1 )- 3 ( 3 .5 A_2 -l)=0 
<=> (3.5 A " 2 - ì\5 x ~ 2 + X - 3 )= 0 

~3.5*” 2 -l = 0 ( 1 ) 

|_5 A " 2 + JC - 3 = 0 ( 2 ) 
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(l) <z> 5 X_2 = ^ <4> X = 2 + log 5 ^ = 2 - log 5 3 ( 2 ) <^> 5 X “ 2 = -X + 3 

vế trái là hàm đồng biến vế phải là hàm nghịch biến mà (2) có nghiệm X = 2 nên là nghiệm duy nhất. 

Vậy Pt có nghiệm là: X = 2 — log 5 3 và X = 2 

2/ log A (cosx-sinx) + log 1 (cosx + cos2x) = 0 


Điều kiện: <! 


0 < X ^ 1 

cosx-sinx>0 . Khi đó Pt 
cosx + cos2x > 0 


<=> cos2x = — sin X <=í> cos2x = cos 


^ /r 

X + 

V 2. 


<=>4 


71 

2x = X + — + k2tĩ 
2 

2x = -x - + k27ĩ 

2 




7Ĩ 


X = — + k2n 

2 

71 k27T ■ 

X = - + — 

6 3 


TC k2n 

Kết họp với điều kiện ta đuợc: X = -ị -—— (Vớik e N* k 3/ 3/ 

6 3 

3/. (x 3 + 1)+ (x 2 + 1 )+3x-\/x + l >0<£4 >(x 3 + x 2 )+3 x/x 3 + x 2 +2>0 

r 2 

t >-2 

.9 ~ _ /- 7 . 2 3 2 —- 


<=>/ 2 +3/ + 2>0 Đặt t = Xx/x + l > — <» 

3 


68/ Giảiphuơng trình: 3 x .2x= 3 X + 2x+1 


í >-- 

. <tí> í > - 4 <íí> Xyfx + Ĩ > - 4 <=> X >-1 

t >-1 3 3 

t <-2 


Giải: Ta thấy phuơng trình: 3 x .2x = 3 X + 2x+ 1 (2) có hai nghiệm x= ± 1. 
Ta có X = — không là nghiệm của phuơng trình nên 


(2) <=> 3 X = 


2x + l 


2x -1 

Ta có hàm số y = 3 X tăng trên R 


hàm số y : 


2x + l 
2x-l 


luôn giảm trên mồi khoảng 


( 0 


( 1 3 

- 00 ; — 


— ;oo 

l 2 J 


u J 


Vậy Phuơng trình (2) chỉ có hai nghiệm X = ± 1 

.^log VỈ (x + 3) + |log 4 (x-l) 8 =31og 8 (4x) 

69/ Giải phuơng trình: 2 2 4 


Giải: —log^(x + 3) + —log 4 (x-l) 8 =31og s (4x). 
Điều kiện: 
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X > -3 

ịx^ỉ <» 0 <XJ^ l.Biến đối theo logarit cơ số 2 thành phương trình 

X > 0 


log 2 [(x + 3) (x - 1)] = log 2 ( 4x) <=> X 2 


- 2x - 3 = 0 <=> 


X = —1 (loại) 

v '<=>* = 3. 

X = 3 


70/ Tìm các giá trị của tham số m đế phương trình sau có nghiệm duy nhất thuộc đoạn : 
3 a/ 1 -X 2 -2Vx 3 + 2x 2 +1 = m (m e R). 


GiảiiĐặt 


^ /(x) = 3\/l-x 2 -2\/x 3 +2x 2 +1 


suy ra 


f( x ) 


xác định và liên tục trên đoạn 




/' w=- 


3x 


3x + 4x 


>/l X 2 Ựx 3 +2x 2 +1 


= -X 


: + - 


3x + 4 


Vxe 


4 “ 


ta có X > - — => 3x + 4 > 0 
3 


sỊỉ-x 2 \Ịx 3 +2x 2 +1 
3 ^ 3x + 4 

^ Ậ-x 2 Ựx 3 +2x 2 +1 


> 0 . 


Vậy: 

/ '(x) = 0 X = 0 .Bảng biến thiên: 


X 

1 

2 

0 

1 

./■'(-) 

II + 

0 

II 



1 




_ 



3V3 — V 22 ^-'*' 

-õ ^ \ 


— 4 


Dựa vào bảng biến thiên, ta có: 

Phương trình đã cho có 1 nghiệm duy nhất thuộc 



<=> -4 < m < 


3V3-V22 

2 


hoặc m = 1. 


71/ l.Giaũi baát phốông trình: 

\jx 2 -3x +2 + a/x 2 - 4x + 3 > 2,‘v/x 2 -5x + 4 
2.Cho phõông trình: 21o ẽ4(2x 2 -x + 2m-4m 2 ) + log 1/2 (x 2 +mx-2m 2 ) = 0 

Xaùc nònh tham soá m neâ phoông trình (1) coù 2 nghieăm X 1, x 2 tho ùa : X 1 + x 2 > * 


Giải: 1) Giaũi baát phốông trình: yỊx 2 -3x + 2 + \Jx 2 -4x + 3 > 2.yỊx 2 -5x + 4 
X 2 -3x + 2 > 0 


Nieàu kieăn: 


< x 2 -4x + 3>0ox<1vx>4 


X 2 - 5x + 4> 0 


Ta coù: 

Baát phốông trình «=> Ậx-\)(x-2) + ự(x-l)(x-3) > 2ự(x-l)(x-4) (*) 

Neáu X = 1 thì hieản nhieân (*) nuùng . Suy ra X=1 la0 nghieãmcuũa phõông trình 
Neáu X < 1 thì (*) trôũ thapnh : ^2-x + -s/3-x > 2' yỊÃ -X 
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\j 2-X > \[Ã-X /—- <-- r - ^ 

Nhaãnxeùt: < _ _=> V2-x + y3-x < 2V4-X Suy ra Baátphoông trình voâ nghieãm 

[v3 - X > V4 - X 

Neáu X > 4 thì (*) trô ũ thapnh : \Ịx-2 + -v/x-3 > 2sjx - 4 

í>/x-2 > >/x - 4 r-— r-— r-- ^ 

Nhaãnxeùt:! _ _=> yx-2 + yx-3 > 2yx-4 Suy ra Baátphoông trình nuùng Vx>4. 

[vx-3 > sjx-4 

To ùm laìi: Baát phõông trình coù nghieăm la0: X = 1V X > 4. 

2) 21og^(2x^ -x + 2m-4m^)+ log jy(x^ +mx-2n?‘) = 0 

/2 

_ 9 _ .9.. ,9 _ 9 X 2 +mx-2m 2 > 0 

<=>log 0 (2x— x+2m — Am ') — log (x +mx — 2m ) = 0 <=> 1 ^ ^ 

[x 2 — (1 + m)x + 2 m — 2m 2 = 0 

X 2 + mx — 2m 2 > 0 

<4> 1 

Ị x^ = 2m, *2 = 1 — m 


Yeâu caàu ba0i toaùn 


9 9 

*L + *2 >x 


2_ 0 2 n vôùi X, =2m,x = 1 -m 

+ mx t — 2 m >0 1 2 


1 '"1 
2 9 

.^2 + mx -2 — 2m > 0 


5m 2 

— 2m > 0 



< 4m 2 

>0 

- 

1 < 

2 

—2 ra — m + l> 

0 



2x’ + X - 

-1 = 2 


< 


y 


trình 


2 / = 

-2 


Giải: ĐK : y ^ 0 


2x 2 +X-— -2=0 


Ằ -T- u — V — ^ u — V 

hệ < ■ đưa hệ vê dạng < 

2 1_ 2v 2 +v-M-2 = 0 ^iL“ = 1 - v 

/ y _2 = 0 [ 2 v 2 + v -»-2 = 0 


2z< 2 + M - V - 2 = 0 


11 = V = 1 
ll = V = — 1 


3-y/ĩ 


3 + ^7 


-1 + yỊĩ’ -1-yỊĨ 

V = -—— V =-—— 

l 2 l 2 

Từ đó ta có nghiệm của hệ(-l ;-l),(l ;1), ( 3 ~y^ ; -ì- - ), ( 3+ y^ ; ~Ề~ , ) 

2 V7-1 2 V7+1 


log 3 (x + l) 2 -log 4 (x + l) 3 
73/ Giải bất phương trình x 2 -5x-6 
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21og 3 (x + l)- 3ĨOg3(x + 1) 

Giải: Đk: X > - 1 ; bất phương trình <=>-——- l° g3 4 — > 0 <=> <0<=>0<x<6 

(x + l)(x-6) x-6 

74/ Giải phương trình: \Ì2x+3 + \Ịx+l -3x+2\j2x~ + 5X+3-16. 

Giải: Đặt t-^2x+3 +yjx+ỉ > 0. (2) <=> x=3 
75/ Giải hệ phương trình: 

log 4 (;r + /)-log 4 (2x) + l = log 4 (x+3j) 

log 4 ( xy+ 1) — log 4 (4 + 2ỵ- 2 X + 4) = log 4 ^ -1 

\y) 

Giải: ị x ~ a vớia>0tuỳý và \ X -2 

{y=<* l y=i 

76/ Giải bất phương trình: sỊĩx+ĨÕ > ự5x + 10 -yịx-2 (1) 

Giải: Điều kiện: x>2 

(1) ự2x +10 + ựx - 2 > y/5x + 10 <^ự2x 2 +6x-20>x + l(2) 

Khi X > 2 => X+1>0 bình phương 2 vế phương trình (2) 

(2) <^>2x 2 +6x-20>x 2 +2x+l <^>x 2 +4x-ll>0 <=>X e(^o;-7]u[3;+co) 

Ket họp điềukiện vậy nghiệm của bất phương trình là: X > 3 


77/ Giải phương trình: 

log 2 (x + 2) + log 4 (x-5) 2 + log, 8 = 0 

2 

Giải: . Điều kiện: x> - 2 và x + 5 (*) 

Với điều kiện đó, ta có phương trình đã cho tương đương với phương trình: 

log 2 [(x + 2)|x-5| ]=log,8 <=> (x + 2)|x-5| =8 <=> (x 2 -3x-18)(x 2 -3x-2) = 0 



-3x-18 = 0 
-3x - 2 = 0 


<=> 


X = -3; X = 6; X = 



Đối chiếu với điều kiện (*), ta được tất cả các nghiệm của phương trình đã cho là: 


X = 6 và X = 


3±yỉĩĩ 

2 


78/ Giải phương trình: 


log x X 2 -14 log l6x X 3 +40 log 4x 4x=0. 

2 


Giải: Giải phương trình 3-Asin 2x = 2cos2x{ì + 2sỉnx) 

Biến đổi phương trình về dạng 2sin3x(2sinx + \)-(2sinx + \) = 0 

• Do đó nghiệm của phương trình là 

n , - In , _ n k2n 5n k2n 

X = -— + k 2n;x = — + kln;x = — H—— ;x = —— H—— 

6 6 18 3 18 3 

Giải phương trình log x X 2 -14 log l6x X 3 + 40 log 4x \fx = 0. 

2 

• Điềukiện: X > 0;x 5* 2;x 5* — ;x 5* —. 

4 16 
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• Dề thấy X = 1 là một nghiệm của pt đã cho Với X ^ 1. Đặt t = log x 2 và biến đối phương trình về dạng 

2 42 20 „ . 1 1 

—-—+ —— = 0 , Giảiratađược t = — = -2=>x = 4:x = --=. Vậyptcó3 nghiệmx=l; 

ì-t 4t + l 2t + ỉ 2 4Ĩ 

A 1 
x = 4;x = -^=. 

72 

19 I Giải phương trình 

3.4' + ị,9 A+2 = 6.4' -7.9 1+1 
3 4 

Giải: Giải phương trình 3.4 ' +-.9 i+2 =6.4 ' -7 9 i+1 Biến đổi phương trình đã cho về dạng 

ọ (xỴ 2 2 

3.2 2 ' +27.3 2 ' = 6.2 2 ' -~-.3 2x Từ đó ta thu được 7 = -±= <=> x = log A ^= 

4 v UJ 739 IV39 

2 

, /(x) = e '- sin X +--- 3 7 f 7 n 

80/ Cho hàm sô 2 . Tìm giá trị nhỏ nhât của J '-rì và chứng minh răng / Crì - u 

có đúng hai nghiệm. 

Giải: Ta có f'( X ) = e x + x — cos X. Do đó /'(x) = 0 <=>£■' = —x + cosx. Hàmsố y = e x là hàm đồng biến; 
hàmsố y = -x + cosx là hàm nghịch biến vì y' = -l + sinx<0,Vx. Mặtkhác X = 0 là nghiệm của phương 
ưình e' = —X + cos X nên nó là nghiệm duy nhất. Lập bảng biến thiên của hàm số y = f (x) (học sinh tự 
làm) ta đi đến kết luận phương trình /(x) = 0 có đúng hai nghiệm. 

Từ bảng biến thiên ta có min f (x) = —2 <=> X = 0. 

81/ 1) Giải hệ phương trình: 

2xy 1 
+ =1 

*+ y 

= -7 - y 

Ìog, iog 5 (x/771+ x) > iog 3 Ìog, (V77T - x) 

2) Giải bất phương trình: 3 5 V 

Giải: 

1) 

+—= 1 ( 1 ) 

x+ y (dkx+y> o) 

= x 2 -y (2) 

2xy + -^--l = 0o(x+ỵ) 3 -2xy(x+ỵ) + 2xy-(x+ỵ) = 0 

<^(x+y)í(x+y ) 2 -l]-2xy(x+y-l) = 0 ịx+y = l (3) 

<rì> ^ Dc thấy (4) vô nghiệm 

<=> (x+ y - l)[(x + y)(x+ y +1) - 2xy] = 0 J x 1 + y 2 +x+y = 0 (4) 

vì x+y>0 





2 Ịx+ỵ = ì 

\ ta được X —ỵ= 1 Giải hệ < 0 => 

l* -y = l 

log, log 5 Ị -\lx +1 + xỊ > log 3 log, Ịa/x 2 +1 - xỊ (1) 

3 5 v 


Thế (3) vào (2) ta được X 2 — y — \ Giải hệ 
2 ) 

Đk: x>0; 

9 

(l) log 3 logj Ụx 2 +1 - xỊ + log 3 log 5 Ụx 2 +1 + < 0 

<^>iog 3 io gl (V77T-x).iog 5 (V77ĩ + x) <0«iog;(v/77ĩ + x)<i 

<=> 0 < log 5 ị^\Ịx 2 +1 + < 1 

*) 0 < log 5 ị^Jx 2 +1 + X j <Í4> X > 0 

*) log 5 Ị \ Ix~ + 1 + xỊ < 1 x/X 

c 12^ 
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x = ì',ỵ = 0 
X = -2; _y = 3 


x/x 2 + 1<5-X«>...<^>X< 


12 


,0;f, 

V 5 y 


VậyBPT có nghiệm X e 

Đề 87. 

1. Giải bất phương trình 'Jx-x--2+3yỉx<\[5x—4x—6 ( X G R). 

r rs 

Giả i:Điều kiện 


X - X - 2 > 0 

x>0 <Í4> x> 2 ;B ình phương hai vế ta được 6^x(x + l)(x - 2) < 4x 2 -12x - 4 


GiảhĐiêu kiện 1 X > 0 <Í4> X > 2 ;Bình phương hí 

5x 2 - 4x - 6 > 0 

<=> 3 Jx(x + \)(x - 2) < 2x(x—2) — 2(x+1) <»3.———— 
v V x + 1 


x(x-2) <2 x(x-2) 2 


X +1 


— 2 ) 

Đặt t = A ;— > 0 ta được bpt 2r -3í -2 > 0 <=> 


x + 1 


r< 


-1 


Với f > 2 <=> , h ——^ >2<íí>x 2 -6x-4>0<íí> 

V X +1 


(do x>2) Vậybptcó nghiệm X > 3 + y/Ĩ3 
82/ Giải hệ phương trình 


2 <=> t > 2 ( do t > 0) 
t> 2 

X <3 VĨ3 


X>3 + VĨ3 


:>3 + ^3 


, _ íy-x > 0 

Giải: Điêu kiện: { 

\y>0 


1 


log 1 (y-x)-log 4 ^- = l 

4 y (x,yeũ) 

X 2 + y 2 = 25 





log 4 (y-*) + log 4 - = -l 

r y-* , 

log 4 = 1 

• 

y <=> • 

y <=> < 


X 2 + y 2 = 25 

X 2 + y 2 = 25 


Hệ phương trình 


U-3 V ịx = 3y [” 3 -* 

U 2 + /=25 [9/+/=25 Ị/=^ 


(x;y) = 

(*;>>)= 


' 15 . 5 3 


V^ŨTVĨÕy 
' 15 


5 ^ 
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y-x = 1 

y 4 

X 2 + y 2 = 25 


(loại) 


V 


sJĨÕ’ Vũ) 


Vậy hệ phương trình đã cho vô nghiệm. 

83/ Giải hpt : 

4xy + 4((x + y) 2 - 2xy )) 4--—— = 7 


(x+ y y 


x+ y 4—-— h(x- y) = 3 
x+y 


Giải: 


, 3 

4xy 4- 4((x 4- y) —2xy)) + - 


(x+ y y 


= 7 


« 1 


JC4 y + - 


- + (x-y) = 3 


« 1 


X 4- y 

3(x 4- y) 2 4- ((x 4- y) 2 — 4xy) 4- ■ 3 


, 3 

4(x 4- y) — 4xy 4- ■ 


X4- y + ■ 


(x+ y y 

+ (x— y) = 3 


= 7 


(x+ y y 




x + y + - 


- + (x-y) = 3 




X 4- y 

3(x + y) 2 + - — -y + (X - y) 2 = 7 


X 4- y 

3(x + y) 2 + (x 2 + y 2 — 2xy) + - 


(x+ y y 


X + y + - 


1 


X 4- y + - 


X4 - y 


(x+ y y 

- + (x-y) = 3 




(x+y) 2 + 


X 4 - y 

1 

(x+y ) 2 


- + (x-y) = 3 


+ (x-y) 2 =7 


X4- y 4-- 


X4 - y 


- + (x-y) = 3 


84 / 1 . Giải bất phương trình : 21og(x +8) < 21og(x4-58)4-log(x 4-4x4-4) 

2. Ciiai pt : v3 i vl() 3' ->/15.3'-50-9* =1 
X 3 4- 8 = (x 4- 2)(x 2 - 2x 4- 4) > 0 
Giải: 1. Đk : < X4-58 > 0 <2>x>-2 

x~ 4- 4x 4- 4 = (x 4- 2) 2 >0 

Bpt đã cho o log(x 3 + 8) < log((x 4- 58)(x + 2)) <=> (x + 2) [x 2 -3x-54] < 0 
<=>x<-6;-2<x<9 (0.25) .So dk, ta co:- 2 < X < 9 (0.25) 

2. Giải pt : Ự3-"-5 +Ựl0-3 V -y/15.3"-50-9" =1 

Đặt: t = y/3 x -5 + >/10-3* (í>0) =>í 2 = 5 + 2V15.3*-50-9" 

/ = 3 (nhan) 


Tacópt: f -2t-3 = 0 (0.25) <=> 


t = -l(/o«0 



í = 3 <=> yỊs x - 5 + yjlO- 3 A =3. Dat:y = 3 x (y>0). 
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<=> / -15y + 54 = 0<=> 


-50-/ 

<=>>/ 15 -y- 

|~y = 9 

3 X = 9 r 

<=> 

<=> 

y = 6 

1 

u> 

X 

II 

ON 

1 


X = 2 

X = log 3 6 


85 / 


Giải hệ phương trình: 


j2 log J_ x (-xy - 2x + y + 2) + log 2+3 , (x 2 - 2x +1) = 6 
Ịlog !_ x (y + 5) - log 2+y (x + 4) = 1 


,_. , , \2log^ x (-xy-2x+y + 2) + \og 2 (x 2 -2x + l) = 6 

Giải: Hệ phương trình < 

[log 1 -, (y + 5) - log 2+v (x + 4) = 1 

f-4<x<l,x + 0 
ĐK ị _ 

[y >-2;y + -1 

E)ưa phương trình thứ nhất của hệ về dạng log, t (2 + y) + log 2 (l - x) = 2 

Đặt t = log y_ x (2 + y) , Thn được T=l, kết họp với phương trình thứ hai của hệ, đối chiếu với điều kiện trên, 
tìm được nghiệm (x; y) = (- 2;l) . 


86/ Giai3 phương trình: ^log ^(x+3)+hog 4 (x-l) 8 = log 2 4x . 

.. , ị 8xV +27 = 18/(1) 

87 / l/.Giải hệ phương trình: < 

{4x 2 ỵ+6x=ỷ (2) 

[8X 3 /+27 = 18/(1) 

[4x z ỵ+6x= y (2) 


Giải: hệ phương trình: 
(1) => y + 0 


Hệ <^> < 


8x 5 +^ = 18 

/ 

4X 2 . 6x_ 1 

y > 


<=> 1 


(2x) 3 + 

r 


f3ì 


2x — 
7 


2x+Ẫ 

y) 


= 18 


= 3 


^ 5 \ã’ -\-ứ =18 \a+b = 3 

Đặt a = 2x; b = —. Ta có hệ: < +=> < 

y [aỉta+b) = 3 [ãb=\ 

Ỉ7 s \ . IT 


Hệ đã cho có 2 nghiệm 


3-SỈ5. 6 ^ (3 + 41.6 


V 4 ’3 + 45 4 , 3-Sj 

88/ Tìm các giá trị của tham số thực m sao cho phương trình sau có nghiệm thực: 

(m- 3) a/x + ( 2- m)x+ 3 - m= 0. (1) 

Giải: Tìm các giá trị của tham số thực m sao cho phương trình sau có nghiệm thực: 
(m - 3) x/x + ( 2- m)x + 3 - m = 0. (1) 

Đk X > 0. đặt t = \fx ; t > 0 

(1) trở thành (m-3)t+(2-m)t 2 +3-m= 0 m= 2 ^~^+ 3 (2) 


Xét hàm số f(t) = ^4 3/ / 3 (t > 0) 
f-t+\ 

Lập bảng biến thiên 
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(1) CÓ nghiệm <=> (2) có nghiệm t > 0 <=> ^ < m< 3 

89/ Giải phương trình: 2log 5 (3x -1) + 1 = log. ; -(2x +1). 
Giải:_Giải phương trình: 21og 5 (3x -1) +1 = log 3/ - (2x +1). 


ĐK :x>\. (*) 

3 

Với điều kiện trên phương trình đã cho <=> log 5 (3x-l) 2 + 1 = 31og 5 (2x + l) 

<=>log 5 5(3x-l) 2 = log 5 (2x + l) 3 


<^5(3x-l) 2 =(2x + l) 3 


-w- 8x 3 - 33x 2 + 36x -4 = 0 
-w- (x- 2) 2 (8x -1) = 0 
X = 2 


<=> 


1 

X = — 
8 


Đối chiếu với điều kiện trên ta được nghiệm của phương trình đã cho là X = 2. 

jx 4 -4x 2 + y 2 -6y + 9 = 0 
90 / : Giải hệ phương trình: ị „ - 

x 2 y + x 2 +2y-22 = 0 

Giải: 

_ , „ ^ , ,, , _ , „ ,. í(* 2 - 2) 2 + (y - 3) 2 = 4 í (X 2 - 2) 2 + (y - 3) 2 = 4 

Hệ phuong trình đã cho tương đương với 


2 rị _ 

X -2 = u 
[y-3 = v 
ịu = 2 
1v = 0 


Thay vào hệ phương trình ta có 


(x z +2)y + x 2 -22 = 0 [(x 2 -2 + 4)(y-3 + 3) + x 2 - 

u 2 + V 2 =4 
w.v + 4(h + v) = 8 


hoặc 


ị u = 0 
IV = 2 


, „ fx = 2fx = -2 ịx = yỈ2 ịx = -J2 

Thê vào cách đặt ta được các nghiệm của hệ là: < ;< ; < ; 

b = 3 b = 3 [y = 5 [y=5 

91/ Giải bất phương trình: \Ịx 2 +35 <5x—4 + \Ịx 2 +24 

Giải: Giải bất phương trình: yjx 2 +35 <5x-4 + \[x 2 +24 

BPT tương đương 


\Jx 2 + 35 - a/x 2 + 24 < 5x-4 <=> ■ 


11 


< 5x - 4 


\Ịx 2 + 35 + \Jx 2 + 24 

<=> 11 < (5jc - 4)(ựx 2 + 35 + ựx 2 + 24) 

Xét: 

, _ 4 

a) Nêu X< — không thỏa mãn BPT 

b) Neu x>4/5: Hàm số y = (5x - 4)(>/x 2 + 35 + -\/x 2 + 24) với x>4/5 


2-20 = 0 
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y= 5(4x ĩ +35 + Vx 2 + 24) + (5x - 4)(-=Ì 


X 2 +35 Vx 2 +: 


.)>() mọi x>4/5 


VậyHSĐB. +Nấu4/5<X<1 thì y(x) <11 

+Neu X>1 thì y(x)>l 1 Vậy nghiệm BPT x> 1 

X 3 - y 3 + 3y 2 - 3x - 2 = 0 

92/ Tìm m đế hệ phương trình: <Ị - -- .-- có nghiệm thực 

X 2 + Vl-X 2 - 3j2y - y 2 +m = 0 


Giải: Điều kiện: < <=> < 

2y-y 2 >0 [o < y < 2 
Đặt t = X + 1 => íe[0; 2]; ta có (1) <=> t ì - 3r = y 3 - 3y 2 . 
Hàm số f(u) = u 3 - 3n 2 nghịch biến trên đoạn [0; 2] nên: 


1 - X 2 > 0 


1<X<1 


(1) <=> t = y <=> y = X + 1 => (2) <=> X 


X + m = 0 


Đặt V = VI — X 2 =í> ve[0; 1] =í> (2) <=> V 2 + 2v - 1 = m. 

Hàm số g(v) = v 2 + 2v- 1 đạt ming(v) = -l; maxg(v) = 2 

[ 0 ; 1 ] [ 0 ; 1 ] 

Vậy hệ phương trình có nghiệm khi và chỉ khi -1 < m< 2 


X 2 +X + — (1 + —) = 4 

y y 

# < 

93/ Giải hệ phương trình: X X 2 1 

“V + -- + -V = 4-X 3 

[y y y 


X 2 + X + — (1 + —) = 4 

y y 

< 

hệ phương trình: X X 2 1 

-V+^+-^ = 4-x 3 

[y y y 


ĐK y^O 


(- 

o 


1 

(1+ 

1 „ 

, 1 


1 

X 

+ X + 

— 

-) = 4 

X 2 +-T 

+ X + 

- = 4 





V 

y 


T 





<=> 


Đăt < 

X 

X 2 

+ — 

+ 

1 

1 

II 

3 1 

X +-3 

+-( 

■'t 

II 

■'k 

+ 

1—1 1 

ly 

V 


y 


L T 

V 

y 


a = x-ị — 

y 


m \ả +ci-2b = A \ả +a-A = 2b \a +a-A = 2b ịa = 2 

[a ĩ -2ab = A [<7 3 -a(a 2 +a -4) = 4 [<7 2 -4« + 4 = 0 [b = l 

x = y r , 

y = 1 

Khi đó \ 1 _<=>r . KL 

x + 4 = 2 [x = 1 

X 

94/ Giải phương trình 
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log 3 (x + 5x + 6) + log 3 (x + 9x + 20) = 1 + log 3 8 
Giải: log 3 (x 2 + 5x + 6) + log 3 (x 2 + 9x + 20) = 1 + log 3 8 (*) 


c 0 


X < —5 

X +5x + 6 > 0 

íx < —3 V X > —2 

-4 < X < —3 


] <=> 

[x 2 +9x + 20 > 0 

[x < -5 V X > -4 

X > —2 


+ PT (*) ^ 1 lo ỗ 3 [(x 2 + 5x + 6)(x 2 + 9x + 20)] = log 3 24 (x 2 + 5x + 6)(x 2 + 9x + 20) = 24 


(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) 


<=> 


[(x < -5) V (-4 < X < -3) V (X > -2) 

[ (x + 2)(x + 3)(x + 4)(x + 5) = 24 (*) 

[(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) (**) 

+ Đặt t = (x + 3)(x + 4) = x 2 + 7x + 12=>(x + 2)(x + 5) = t-2, PT (*) trở thành : 

t(t-2) = 24 4=> (t -1) 2 = 25 t = 6 V t = -4 

"x = -l 

X = —6 

• t = - 4 : x 2 +7x + 12 = —4<=>x 2 +7x + 16 = 0: vô nghiệm 
+ Ket luận : PT có hai nghiệm làx=-lvàx=-6 


• t= 6 : x 2 +7x + 12 = 6<^x 2 +7x + 6 = 0^> 


(thỏa đkiện (**)) 


95 / Cho khai triển 
triển này là 224 


2log 2 ^9 x -'+7 + 2 5 log2 ( 3X 1+1 ) 


. Hãy thn các giá trị của X biết rằng số hạng thứ 6 trong khai 


Giải: Ta có : (a + b) 8 = 2c k a 8 - k b k với a = 2^^ =(9 X_1 +7)3 ; b = 2^ log2 ( 3X 1+l) = (3 X 1 + 1 ) ^ 

k=0 

+ Theo thứ tự trong khai hiến trên, số hạng thứ sáu tính theo chiều từ trái sang phải của khai triến là 
T 6= C sí( 9X ” 1 + 7 ) 2 ì .í(3 x_1 +lpì =56(9*" 1 +7).(3 x_1 +l)” 1 




\ 2 V 1 

"3 X_I = 1 

) -4(3 1 ) + 3 = 0<=> 

<=> 

3 X_1 = 3 


X = 1 

X = 2 


log 2 X _ log, 3 


96 / Giảiphưong trình x OẼ29 =x 2 .3 
Giải: l.ĐK: x>0. 

Ta có phưong trình x log29 = G.3 1 "® 2 A - x° ẽlĩ <=> 3 10 ® 2 * = X 2 -1 . Đặt log 2 x=> x= 2' 


Phưong trình trở thành 3 r = A r -1 <=> 

97 / .l.Cho hệ phưong trình 

ịx + xy + y = m + 2 
\x 2 y + xy 2 =m + ỉ 


v4y 


v4y 


= 1 => /= 1 => x=2 


1) Giải phưong trình với m=3 





4xy + 4(x 2 + y 2 ) + + 2 = 7 

2. Giải hệ phương trình sau: ị 

2x H- — = 3 

.r + y 

ĐK: x + y ^ 0 

3(x+y) 2 +(x-y) 2 + —r = 7 

To , o+y) 

Ta có hệ < 

x+ y H---b X- y = 3 

x+ y 

Đặt u = X + y + —-— ( \u\ > 2); V = X - y ta được hệ : 

X + y 

Giải hệ ta được u = 2, V = 1 do ( \u\ > 2) 


Í3n 2 +v 2 =13 
[u + V = 3 
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Từ đó giải hệ 


1 „ , 
x + y + —-— = 2 [x+y = \ \x = ỉ 

x+ y 1 

\x-y = l \y = 0 

X-y = 1 


98 / 1 . Tìm a để hệ phương trình sau có nghiệm: log J y/x 2 +1 > log J (ax + à) 


2.Gảiphương trình: ị^^3+ỉj “ +x.ịy/3-lj 2 =ỉ + x 2 

Giải: 1 ĐK:ax+a>0; Bpt tương đương *Ịx +1 < a(x + 1) 

I 2 1 

Nếu a>0 thì X+1>0, ta có —--< a 


x + 1 


1 2 , 1 

Nếu a<0 thì X+1<0, ta có —-> a 


x + 1 


, , X \Ịx 2 + 1 . 

Xét hàm sô y= ——— VỚI X ^ - 1 



X +1 


y 


X — 1 


(x + l) 2 \Ịx 2 +7 

2 Điều kiện : x>0 

\log 2 x 


J2 , . 

=0 khi x= 1 => a> hoặc a < - 1 

2 


Đặt ^V3 + lj 02 =u, 02 = V ta có phương trình u +UV 2 = 1 + u 2 V 2 

<^(uv 2 -l)(u-l) = 0 
u=ỉ 


<=> 


. . ,x=l 


wv 2 =l 

99 / Giải hệ phương trình: 


(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 
(x + y)(x 2 -y 2 ) = 25 
(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 


(x.yaD). 


(x.ysũ ). 


(x + y)(x 2 -y 2 ) = 25 

|x 3 + xy 2 -x 2 y -y 3 = 13 (l') 
^ jy 3 -xy 2 +x 2 y-x 3 =25 (2') 


Giải: hệ phương trình: 

(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 (1) 

(x + y)(x 2 -y 2 ) = 25 (2) 

LÊy (2’) - (1’) ta ®-ĩc : X 2 y-xy 2 = 6 •€=> (x-y)xy = 6 (3) 
KÕt híp vũ (1) ta cã : 

(x-y)(x 2 +y 2 ) = 13 
(x-y)xy = 6 


(ì). §3Et y = - z ta cã : 


(x + z)(x 2 +z 2 ) = 13 

v ’ <=>< 

(x + z) 

(x + z) 2 -2xz 

-(x + z)xz = 6 

(x + z) 

xz = -6 


( 1)0 

Đặt s = x+z Và p = x.zta có : 


= 13 
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fs(s 2 -2P) = 13 ÍS 3 -2SP = 13 ís = l 

SP = -6 ^|sP = -6 ^|p = -6 

To jx+z=l , jx = 3 [x = -2 

Ta có: < . hệ này có nghiệm < hoặc < 

[x.z = -6 [z = -2 [z = 3 

Vậy hệ phương trình đã cho có 2 nghiệm là: ( 3 ; 2) và (-2 ; -3 ) 

Đe 106. a) Giải bất phương trình: log Y (log 4 (2 Y -4)) < 1 

Giải:a) Giảibất phương trình: log x (log 4 (2 Y -4)) < 1 

0 < X ^ 1 

log 4 (2' Y - 4) > 0 <=> X > log 2 5 
2 Y - 4 > 0 


log,(log 4 (2*-4))<l.Đk: 


Do X>1=> PT<=>log 4 (2 Y -4)<x-Cí>2 Y -4<4 Y <=>A X -2 X +4>0 đúng với mọi.r. Do vậy BPT có 
nghiệm: x>log 2 5 


Đe 107. Tìm m để phương trình sau có một nghiệm thực: 

2x 2 — 2(m + 4)x + 5m +10 - X + 3 = 0 

Giải: <^2x 2 — 2 (m + 4)x + 5m +10 — X + 3 = 0 <=> ìịĩx^ — 2(m + 4)x + 5 m + 10 =x — 3 

x> 3 


x-3>0 

<=>“1 2 _ 2 < ^ > ^ 
2x 2 - 2 (m + 4)x + 5 m +10 = (x - 3) 2 


X 2 - 2x +1 


m = 


2x-5 


Xét hàm số, lập BBT với /(x) = 

Khi đó ta có: 

Bảng biến thiên: 


X - 2x +1 
2x-5 


■/’(*) = 


2(x 2 -5x) 
(2x-5) 2 



100/ Tìm m để phương trình: mỊ-s/x 2 -2x + 2 +1 j + x(2 - x) < 0 (2) có nghiệm xe 0; 1 + \/3 
Giải: Tìm mđể phương trình: m ị\fx 2 - 2x + 2 +1 j + x(2 - x) < 0 (2) có nghiệm X e 1^0; 1 + y/3 


Đặt t = -\/x 2 - 2x + 2 <=> t 2 - 2 = X 2 - 2x Bpt (2) <=> m < 


t 2 -2 
t + 1 


(1 < t < 2), do X e [0; 1 + sf3] 


Khảo sát g(t) = 


r-2 
t + 1 


1 + 2t + 2 

với 1 < t < 2 ; g’(t) =-—> 0. Vậy g tăng trên [1,2] 

(t + 1) 2 
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t 2 -2 2 2 

Do đó, ycbt <=> bpt m < --— có nghiệm t G [1,2] <=> m < max g(t) = g(2) = ^ Vậy m< ^ 

t + 1 te[lÌ2] 3 3 

-X 2 


101 /. 1) Giải phương trình: log 3 (x 2 +x + l)-log 3 X = 2x-. 

2) Giải bất phương trình: (log x 8 + log 4 x 2 )log 2 x/2x > 0 


Giải: 


1. (l)<^>lơg 3 X + A + 1 = x(2-x) <^> 3' (2 a) = x + 1 + — 

X X 


Đặt:f(x)= 3 t(2 ^ ; g(x)=x + l + — (x^O) 

X 

Dùng pp kshs =>max f(x)=3; min g(x)=3=>PT f(x)= g(x) <=> max í(x)= min g(x)=3 tạix=l 
=>PT có nghiệm x= 1 
2. Điều kiện x > 0 , x ^ 1 


( 1 ) 


log 8 X 


+ 21og 4 X 


^Tog 2 2x>0 <=> 


log 2 X 


- + log 2 X 


u 


(log 2 x + l) > 0 


«(log 2 x + 3) 


^log 2 x + 1^ 
log 2 X 


ĩ0o l°g2* + l ĩ0 

log 2 x 


<=> log 2 X < -lhayl og 2 x>0<»0<x<^- hay X > 1 
102 / Giải phương hình: 3 x 2 2x ~ l =6 

Giải: Giải phương trình: 3' v 2 2x ~ l =6 

Lấy logarit theo cơ số 3 cho hai vế ta được: X 2 + ——— log 3 2 = l + log 3 2 

2x-ì 

Đưa phương trình về dạng: (x - l)(2x 2 + X - 1 - log 3 ) = 0. 

-l±J9 + 81og 3 2 
Từ đó suy ra nghiệm X = 1; x = --— -—— 


103 / .Giảibất phương trình ■Jìõg^~x — ĩõg^x^-3 > V5(log 4 x 2 -3) 

Giải: Giải bất phương trình -y/log 2 x-log 2 X 2 -3 > V5(log 4 X 2 -3) 

\x > 0 

ĐK: 2 1 _ 

[log 2 x-log 2 X 2 -3 > 0 

Bất phương ưình đã cho tương đương với Ạogị x-log 2 X 2 -3 > V5(log 2 X - 3) 

đặt t = log2X, 

BPT (1) o Ví 2 —2t — 3 > S(t-3) o yl(t-3)(t + l) > V5(f-3) 


( 1 ) 
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IA 

1 



\t> 3 <=> 

í <-1 

<=> 

<=> 



3 < t < 4 


[(/ + l)(t - 3) > 5{t - 3) 2 



log 2 X < -1 

3 < log 2 X <4 


<=> 


1 


2 Vậy BPT đã cho có tập nghiệm là: (0; (Ị-] u (8;16) 

8 < X < 16 2 


.... ,_ . , f(*-l)(y-l)(*+y-2) = 6 

104/ Giải hệ phương trình: <í 

[X +y -2x-2y-3 = 0 

, f (x - l)(y - l)(x + y - 2) = 6 

Giải: hệ phương trình: < 2 

[x +y —2x — 2ỵ —3 = 0 

f(x-l)(y-l)(x-l+y-1) = 6 \uv{u+v) = 6 fuv(n + v) = 6 [u = x-\ 

Hệ <=> \ ' _ <=><;_ _ <íí> í „ _ _ với { 

l(x-l) 2 +(y-l) 2 -5 = 0 [u 2 + V 2 - 5 = 0 1 (u + v) 2 - 2uv -5 = 0 [v = y-l 


Đặt: 


í5 =u+v 

\D 

II 

£ 

< được 


[p = u.v 

'õõ 

K 

1 

K> 

Sá 

1 

on 

II 

0 


5=3 
p = 2 


~x=l 

ri 

II 

1 

fx — 1 = 1 

<=> 

V 

(N 

II 

>< 

ly-1 = 1 

(N 

II 

1 


u, V là nghiệm của phương trình: X 2 - 3X + 2 = 0 <=> 

Vậy nghiệm của hệ: (3 ; 2), (2 ; 3) 

105/ 1 . Tìm m để phương trình sau có nghiệm: 4 X - 4m(2 x - 1) = 0 

2.Tìm m để phương trình: 4(log, Vx) - log ! X + m = 0 có nghiệm trong khỏang (0 ; 1). 


Giải: 


1. Đặt t = 2 X (t > 0) ta có phương trình: t 2 - 4mt + 4m = 0 (*) 

„2 


(*) 


2 


= 4 m (t > 0 A t ^ 1) 

2 


Xéty = ^T CỔy = (tff 

y’ = 0<=>/ = Ov/ = 2 

Từ bảng biến thiên ta có : m < 0 V m > 1 



2. Ptđã cho <=> 4 


f \ 


\ 2 


-- log 2 X +log 2 x + m = 0 Vx e (0 ; 1) <£> log 2 x + log 2 x + m = 0 (*) 

v2 

Đặt t = log 2 X ,xe(0;l)^>íe (-00; 0) 

(*) <=> t 2 +1 + m = 0 <í> m = -t 2 -1 V/ e (-00 ; 0) 

Xét hàm số y = -t 2 -1 có y’ = -2t - 1 

, 1 1 

y = 0 <^>t = ~,y = 2- 


2 • 4 

t - 00 


ĩ_ 

'2 


0 
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y 


+ 


1 

4 


- 00 


0 


ĐS : m < 


106/ Giải bất phương trình (4x-3 )yjx 2 -3x4-4 >8x-6 
iải: 

bất phương trình: (4x-3)-\/x 2 -3x4-4 >8x-6(l) 

(l)^>(4x-3)Ịựx 2 -3x4-4-2Ị>0 


Ta có: 4x-3=0<=>x=3/4 


^x 2 -3x4- 
Bảng xét dấu: 

X 

4-2 =0<=>x=0 ;x=3 

|oo 0 % 2 4-00 

4x-3 

- 

0 + 

4- 

a/x 2 -3x4-4 -2 

+ 0 

1 

- 0 

4- 

về trái 

- 0 4- 0 - 0 4- 

. r 31 r _ , 


, I 

Vậy bất phương trình có nghiệm: X e 


0; ĩ 


u 


[3;+oo) 


107/ Giải phương ưình: ^log^(x4-3)4-^Tog 4 (x-l) 8 =31og 8 (4x) 
Giải: phươngtrình: — log^(x-l-3) 4-^jTog 4 (x-l) 8 = 31og g (4x) . 
ị log (x + 3) + ì log 4 (x - ĩ) 8 = 3 log g (4x). 


Điều kiện: 


X > -3 

x^l -W>0<X^1. Biến đối theo logarit cơ số 2 thành phương trình 

X > 0 

X = —1 (loại) 


X = 3 


<=> X = 3. 


log 2 [(x + 3)(x-l)] = log 2 (4x) <=> X 2 -2x-3 = 0 <=> 

108/ Tìm các giá trị của tham số m đế phương trình sau có nghiệm duy nhất thuộc đoạn 
3 a/ 1 -X 2 -2Vx 3 + 2x 2 +1 = /77 (me/?). 

GiảhĐặt / (x) = 3\/l-x 2 -2 \/x 3 +2x 2 +1, suy ra / (x) xác định và liên tục trênđoạn 

3x 3x 2 +4x _ ( 3 3x + 4 

yjl - X 2 \Ịx 3 + 2x 2 +1 v yjl — X 2 Vx 3 +2x 2 +1 

1 1 4 3 3x + 4 

Vxe -4-;l ta có X> -4- => 3x + 4 > 0 => —p== + —===== 

L 2 J 3 \/x 3 + 2x 2 +1 

Vậy: /'(x) = 0<=>x = 0. 






/'(*)=- 


> 0 . 
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Bảng biên thiên: 



1 

0 

1 


- 2 

f' O) 

II + 

0 

II 



1 




_dEầ_ 


/(-) 

3ự3 


-4 

Dựa vào bảng biến thiên, ta có: Phương ưình đã cho có 1 nghiệm duy nhất thuộc 


4 “ 


__ 3 Ự 3 ự 22 , x . , 

<s> -4 < m < -—-— hoặc m - 1. 


109/ 1. Giải hệ phương trình sau: 


3ỵ = 


3x = 


ỵ 2 + 2 


X 2 + 2 


2. Giải phương trình: ị/2x + l+ịl2x + 2+ịl2x + 3 =0 

Giải: 1. Giải hệ phương trình sau: 


o,, _ y 2 + 2 
3y = ^-^— 


3x = 


X 2 + 2 


điều kiện x>0, y>0. Khi đó hệ tương đương 


[3 x 2 y = y 2 +2 
[3xy 2 =x 2 + 2 

Trừ vế theo vế hai phương trình ta được: (x-y)(3xy+x+y) = 0 o x=y thay lại phương trình Giải tìm 
được nghiệm của hệ là: (1;1). 

2. Giải phương trình: V 2 .X + I +ịl2x + 2 +ị/2x + 3 =0 

Tập xác định: D = R. Đặt f(x) = \Ỉ2x + ĩ + ị/2x + 2 + V 2 .V + 3 


Ta có: 


: /'(*) 


2 | 2 | 2 

ự(2x + l) 2 Ự(2* + 2) 2 ị](2x + 3) 


1,3 
„ >0;V;e*-ị 
2 2 2 


Suy ra hàm số f(x) đồng biến trên tập M= 

( 0 
-00,- 

u 

r-1,-0 

u 

( 33 

- 1 -- 

u 

( 3 ì 

- — ,+00 


l 2) 


1 2 J 


l 2) 


l 2 J 


., .. m , 1 3 

Ta thây f(-l)=0 =í> x=-l là một nghiệm của (1). Ta có: f(— —) = 3; f(— —) = —3 

Ta có bảng biến thiên của hàm số f(x): 



Từ bảng biến thiên ta thấy f(x) = 0 <=> X = - 1. Vậy phương ưình đã cho có duy nhất một nghiệm X = - 1. 







, \u = ị/2x +1 

Cách 2: Hs có thê đặt < _khi đó ta được hệ i 

[v = ịỊlx + 3 

nghiệm. 
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giải hệ này và tìm được 


3 . 3 

u +v „ 

U + V + -—-— = 0 


V 3 — ỉ/ 3 = 2 


110/ Giaũiphốông ưình : 2-\/3x^2 + 3>/ỏ-5x -8 = 0 (x e R) 
Giải: 2y/3x -2 + 3>/6-5x -8 = 0, nieàukieăn :6-5x>0<=>x<^í 

8-5t 3 


Naẽt t = ị/3x-2 t 3 = 3x - 2 <=> 


0 + 2 


va0 6 - 5x: 


8 — 5t 3 

Phõông trình ưôũ tha0nh : 2t + 3. -8 = 0 


<+> 3, 


8-50 


ít <4 

= 8-2t^ |l5t 3 + 4t 2 -32t + 40 = 0 ^ t =-2-Vaãy x=-2 


I log 2 (x 2 +y 2 ) = l + log 2 (xy) 

111/ Gaeai heă phoông ưình : ị 2 , (x, y e R) 

3 x " xy+y =81 


Giải: Nieàu kiean X, y > 0 Ị 10 ^ 2 + y2) = l0ỗ2 2 + l0ỗ2(xy) = l0ỗ2(2xy) 

|x 2 -xy + y 2 =4 


[x 2 + y 2 =2xy í(x-y) 2 =0 Jx = y 
<=> < . . <=> -I <^> , <=> í „ 

Uy=4 ly=2 


<=> t 

1 X 2 -xy + y 2 =4 [xy = 4 


X = 2 í X = -2 

tay U-2 


Giải Ta có : x = 2y -m , nên : ^2ỵ 2 -my = 1 - y . PT«> 


ị2 y-x = m 

112/ Tìm các giá trị của tham sô m sao cho hệ phưong trình <Ị ' — có nghiệm duy nhât 

[y + ựxy=l 

y<l 

1 ( vì y = 0 PTVN). Xét 

/77 = y -1-2 

y 

/(•y)= •y-I + 2=>/'(y) = l + —>0. Lập BTT. KL: Hệ có nghiệm duy nhất <=> m> 2. 

y y 

113/ 1. Giảiphương trình 2x log4 '= 8 log2x U 

2. Giải bất phưong trình 2(l + log 2 x)log 4 x + log 8 X < 0. 

Giải l.ĐK : x>0.Tacó: 1 + log,xlog 4 X = 31og 2 vĩ. Đặt t = log 2 X .Ta có: 
r-3í + 2 = 0<=>t = l,í = 2. Khi: t = ỉ thì log 9 X = 1 <=> X = 2 (th) . Khi: t = 2 thì log 2 X = 2 <=> X = 4(th) . KL: 
Nghiệm PT x = 2,x = 4. 

2. ĐK : x> 0. Đặt t = log 9 X, ta có : {\ + t)t+ t - <0 , BPT o 3t 2 + 4t < 0 o - ^ < t < 0 . KL: 

4 1 _ , 

-—<logT x<0<»—T=<X<1. 

3 62 2ìỊĨ 

114/ Giải bất phương trình: , 1 - — +Vx + 2 > , ~ A : 

■n/xT2 >/ĨĨ2 



Giải 
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/—7—- 7 „ lxe(0;7) 

ĐK:? bpt 77 \Ị-X 2 + 3x + 4>x-2t7 ■; <7X1 

\x< 2 


[-l;4] 


115/ Giải phương trình: 8*+1 = 2 

: . o* I 1 _ o 3 / 0 x+\ 7 


Giải: 8+1 = 2 


y2 Y+1 -1 

Đặt 2 ' = u> 0; -\/2 v+1 -1 = V 
fw = V > 0 


w + l = 2v w+l = 2v w = v>0 —1 + 

<77 < „ „ 77 / _ =>x = 0;x = log 2 —— 

v 3 +1 = 2m (w - v)(w 2 + wv +V 2 + 2) = 0 [n 3 -2w + l = 0 2 


-l + >/5 


X 7 + X + — (1 + —) = 4 

? . < 

116/ Giải hệ phương trình: X X 2 1 

-T + 77 + 7x = 4 -* 3 
V V V 


X 2 

+ X + 

1 

(1+ 

—)= 4 

2 1 

X 2 +-V 

+ X + 

—= 4 



V 


V 

y 


V 


0 


1 

<=H 


Đặt < 

X 

2 

X 

+ — 

+ 

I 

■'t 

II 

3 1 

X + ^7 


II 

+ 

lr 

y 


V 


l y 

y 



Giải : ĐK y + 0 


m „ íữ 1 +ữ-2Z? = 4 r«^+«-4 = 2h f«°+a-4 = 2Z? fữ = 2 

Tacó +7 ị 7 77 77 <r 

[a 3 - 2 ab = 4 [ữ 3 - a(a 2 + a - 4) = 4 [« 2 - 4« + 4 = 0 [h = 1 

*=* [y=l 

Khi đó 1 __ 77 ị 

x + — = 2 [x = 1 
X 


fl = xt- 

y 


X + 1 


117/ Giải hệ phương trình: y9 Y — 5.3 A —14.log J~ị >0 

V X 2 / 


Giải: 

KL:2. +) Đ/K: x>2 or X<-1 


/9 -5.3 -14.log 1 >0 77 + 2) 


x + 1 
x-2 




Xét x>2 ta có log r- ——7 > 0 77 — 7 - >177 —— > 0 77 X > 2 
V X - 2 y V -X _ 2 y x-2 

^ jr + 1 h x + l 3 

Xét x<-1 ta có log 7 ——7 < 0 77 —7 <177 ——7 < 0 77 X < 2. KL:? 
v V X - 2 / X - 2 X - 2 
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118/ Giải phương trình : 4* — 2 X+1 + 2 ( 2 * — ljsin^2 v + y — + 2 = 0 

Giải: Đặt 2 X = t , đ ưa về pt bậc 2 ẩn t,giải tiếp. Hoặc đưa pt về dạng tổng các bình phương 


119/ Tìm m để phương trình sau có nghiệm thực : V- X 2 +3x-2 = 4— X 2 + 2 mx + 2/77 
Giải Tìm m để phương trình sau có nghiệm thực : 4— X 2 + 3x - 2 = 4—x 2 + 2mx + 2/77 (*) 


-x 2 +3x-2>0 

(*)<=> í 2 _ „ 2 <=><; 

—X + 3x - 2 = -X " + 2mx + 2 m 


1 < X < 2 
2m(x +1) = 3x - 2 




1 < x< 2 
3x-2 

f(x) = ^— = 2m 
x + l 


/(x) liên tục trên [l; 2 ] và có f'(x) = ■ 


> 


(x + 1) 

Bài toán yêu cầu /(1) < 2 m < /(2) <=> 


0, Vx e [l;2] => f(x) đồng biến ưên [l;2] 


1_2 

— < m < — 

4 3 


120/ Giải hệ phương trình : 


!og # T-log^x = (y-x)(x 2 -xy + T 2 ) 

2 2 


X 2 + y 2 = 4 

Giải: Điềukiện :x > 0 ; y > 0 . Ta có : X 2 - xy+ y 2 = 


x-ỉ 
V 2y 


+ 4 y 2 > 0 Vx, y >0 ; Xét X > y 
4' 


VT(*)>0 

=> log^ X < log^ y => j => (*) vô nghiệm nên hệ vô nghiệm. 

2 2 l t 7 

. ÍVT(*)<0 .. 

Xét X < y => log JỊ X > log y =^> < (*) vô nghiệm nên hệ vô nghiệm. 

Ỵ Xệ [VP(*)> 0 


Khi X = ỵ hệ cho ta 


0 = 0 


2x 2 = 2y 2 = 4 


<»x 


= y =42 ( do X, y > 0). Vậy hệ có ngd nh (x;y) = ị4‘. 2;>/2 j 

Vậy hệ có ngd 

1 1 

121/ Giải phương trình: (x + 24) 3 + (12-x) 2 =6 . 

Giải; Nhận xét: Theo định nghĩa của lũy thừa số mũ hữu tỉ, cơ số phải dương nên điều kiện có nghía 

, , . í X + 24 > 0 _ _ 

của biêu thức là: < _ -24 < X < 12. 

[ 12 -X >0 

1 1 

Đặt: u = (x + 24) 3 ; v = (12-x) 2 vớiu,v>0. 

ju + v = 6 fu + v = 6 fu + v = 6 í u + v = 6 

Ịu 3 + v 2 =36 | u 3 +( 6 - u ) 2 =36 Ịu 3 +u 2 -12u = 0 |u(u 2 +U-12) = 0 


Ta có: 
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fu = 3 

<=> < (do u, V > 0) <; 

V = 3 


(x + 24)3 =3 

(l2-xỷ=3^< 
-24 < X < 12 


X + 24 = 27 

12-x = 9 <=>x = 3 (thỏa) 

-24 < X < 12 


122 / Giải phương trình log 3 (x 2 + 5x + 6) + log 3 (x 2 +9x + 20) = l + log 3 8 
Giải: Điều kiện : [x 2 + 5x + 6 > 0 



x < —5 

— 4 < X < — 3 ’ và có : 1 + log 3 8 = log 3 24 


(x 2 + 5x + 6)(x 2 + 9x + 20) = 24 
(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) 


(x < —5) V (—4 < x < —3) V (x > —2) (**) 

+ Đặt t = (x + 3)(x + 4) = X 2 + 7x +12 => (x + 2)(x + 5) = t — 2 5 PT (*) trở thành : 

t(t-2) = 24 ^(t-1) 2 =25^t = 6vt = -4 


• t = 6 : 


x 2 +7x + 12 = 6<=>x 2 +7x+6 = 0<=> 


X = —1 
X = —6 


(thỏa đkiện(**)) 


• t = - 4 : x 2 +7x+ 12 = — 4 <=> X 2 +7x+ 16 = 0! vô nghiệm 
+ Kết luận : PT có hai nghiệm làx=-l và X = - 6 


123/ Giải hệ phương trình. 

'V x+y+1 +1 = 4(x+ y) 2 + V3 .Jx+y 

2 x-y=l 
7 2 


Giải: Đặt: t= x+y ; ĐK: t > 0 => 
1 - 2 1 




\t+l+\3t 


= (2t - l)(2t + 1)« (1 - 20 2t + l] = 0 


^ t — ; Hệ đã cho trở thành 


' . 1 

x+y=ậ_ 

2x — y = ^ 


Vậy hệ dã cho có một nghiệm 


f 2 
% = - 
3 

1 

y = —5 
V 6 

í 2 
% = - 
3 


y= 


Đe 132 : Giải phương trình: 

(9* - 2.3* - 3) log 3 (x - 1) + log£ 27 = |. 9 » - 9* 

í 3 

Giải: ĐK: X > 1; Với ĐK trên phương trình đã cho tương đương 

(9* - 2.3* - 3)logg(x - 1) - 3 = 2.3*- 9* 

<=> (3* - 3)(3* + l)[l°g 3 0 - 1) + 1] - 0 <=> (3* - 3)(3* + 1) log 3 (x - 1) - 3 - 2.3* + 9* = 0 
<=» (3* - 3)(3* + 1) loggOt - 1) + (3* + l)(3* - 3) 1 = 0 















log 3 (x-l) + l = 0 


<=» (3* - 3) (3* + l)[log 3 (x - 1) + 1] = 0 » 

4 

Vậy phương trình đã cho có một nghiệm : X = - 

124/ Giải bất phương trình: 'l- x + 4+^Jx 4 < X + A J X 2 _16 _6 

fx + 4>0 , __ I -— ị -- 

Giải : * Đk: <1 X > 4. Đặtt= VX + 4 + VX-4 (t>0) 


Tìm tài liệu Toán ĩ Chuyện nhỏ 

3 *- 3 = 0 \x=t(ỉoé} 

4 <=> X- 

X — - 
3 


<=> 


x-4 > 0 

BPT ưở thành: t 2 -t-6>0«> 


t < -2(L) 
t> 3 

fx > 4 


Với t > 3 <» 2 \Ịx 2 -16 > 9 - 2x 


9 - 2x < 0 
X > 4 
9 - 2x > 0 

4(x 2 -16) > (9-2x) 2 


(a) 


(b) 


9 . ^ 145 9 

(a) X > -- . * (b) < x < rì . *Tập nghệm của BPT là: T= 

2 36 2 


145 

36 


-;+00 


125/ 


1. Giải hệ phương trình: 


|xy —18| = 12 -X 2 

„,_ Q 1 2 
xy=9 + -y 


2. Giải phương trình: 9 X + ( X - 12).3 X + 11 - X = 0 


Giải 1) Giải hệ: ' 


\xy —18| = 12 - X 2 => 12 - X 2 > 0 : 
xy = 9 + ^ y 2 => |x||y| > 2 a/3| 


y\ 


|x| < 2 V 3 

>273 


=> |x| = 2 V 3 =í> xy = 18 

í>jeeỊ- 2a/ 3;2V3 j, tương ứng y e |- 3 a/3;3a/3 } 

Thử lại, thoả mãn hệ đã cho 

Vậy, (x; y ) e {(- 2V3;-3Vã) ( 2 V 33 V 3 )} 

2) Giải phương trình : ( 3 ' ) 2 + (x -1 2)3 1 +11 - X = 0 




3 X =1 
3 X = 11 - X 




X = 0 

f(x) = 3 x + X -11 = 0(*) 


(a + b + c = 0) 


f'(x) = 3 V ln3 + l > 0, Vx| 
f(2) = 0 


(*) có nghiệm duy nhất X = 2 


- www.toanmath.com 

4 

3 


Vậy, tập nghiệm của phương trình: s = (0 ; 2 
126/ Giải phương trình: (x 2 + 1 ) = 5 — x72x 2 + 4; 


x^R 
























Giải: 
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(x 2 +l) =5~xyjlx 2 +4; X^R 

f 2 

= 2(x 4 + 2x 2 ) ta được phương ưình -^- + 1 = 5 — / <^>r+2í — 8 = 


^x +Lj = j — xyzx 

Đặt t = xsịĩx 2 +4 =>t 2 = 2(x 4 + 2x 2 ) ta 
t = -4 

t = 2 

+ Với t = -4 Ta có xsỊĩĩc 2 + 4 = -4 <^> I 
+ Với t = 2 ta có 

x\j2x 2 + 4 = 2 i , „ I 


1 

X < 0 

X < 0 

4&ị 

, , <£=> < 

. , <£=> í 

1 

2(x 4 + 2x 2 ) = 16 ị 

x 4 +2x 2 -8 = 0 [ 


fx > 0 

\x>0 Ị 

< 

. <=> ^ 

r- <^>X=V 

4 

[x 4 + 2x 2 -2 = 0 

[x 2 =s~í 


X < 0 


ĐS: phương trình có 2 nghiệm X = —\Í2, X — \j\j3 - 1 

\ 2 

log 1 v* + l -^log 2 (x + l)-6 

. V 2 7 2 


127/ Giải bất phương trình: 


2 + log J (x +1) 

2 

Giải; Đ ặt log 9 (x +1) = t rồi giải tiếp 

128/ Giải phương trình: \]l -X 2 +xy/x + 5 = \l3-2x-x 2 (xeO) 
Giải 


>log 2 (x + l) 


PTo 


3 - 2x - X 2 >0 


3 - 2x - X 2 > 0 


7 - X 2 + xy/x + 5 =3 — 2x — X 2 1 xy/x + 5 = -2(x + 2) 




-3 < X < 1 

X ^ 0 

4x + 5=-2. 


x + 2 


[-2 < X < 0 


<=> 


(x + 1)(x 2 -16) = 0 
129/ Giải hệ phương trình 


<=> X = -1; Vậy phương trình đã cho có m ộ t nghiệm X = - 1. 


log 1 (y-x)-log 4 - = l 

4 7 (x, yeU) 


x 2 + y 2 = 25 


. Ằ íy-x>0 

Giải: Điêu kiện: V ; Hệ phương trình 

i.v>0 


k>§4 (y—x) + log 4 — = —1 

1 - y_x 1 

log 4 = 1 

y <=> • 

y <=> < 

2 . 2 /-)C 

X +y =25 

2 . 2 c 

X + y = 25 


y - X _ 1 
X 2 + y 2 = 25 


0 


X = —s/2 





jx = 3 y jx = 3 y 

\x 2 + y 2 =25 [9y 2 + y 2 =25 


<=> < 


x = 3y 
2 25 

y _ 10 


( x >y)= 

{x;y) = 
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'J5' 5 I 

(không thỏa mãn đk) 


V 

f 15 5 


V 


' yf\õ 


Vậy hệ phương trình đã cho vô nghiệm. 

— ._ 

130/ Tìm các giá trị của tham số m để phương trình: m + e 2 = \Ịe 2 x + 1 có nghiệm thực . 

Giải: Đặt/ = ĐK:t>0. PTtrở thành: m = \jt 4 +1 —t .Xét /(/) = \Jt 4 +1 —t với t> 0 . 

1 


f\t) = 


' / 4 
v t 4 + l y 


-1 < 0 —»hàm số NB trên (o; + 00 ) . lim f(t ) = lim 

/—>+00 / —>+00 


^ + ”(#7ĩ + /Ị(^/r 4 7ĩ + / 2 Ị 


= 0 ; 


f(0)=l. KL: 0< m<l. 


131/ Giải phương trình: log 3 (4.16' + 12') = 2x + l. 

Giải: PT ++4.16 x +12 v =3 2v+1 ++4.4 2A +4 t .3- T =3.3 2jf .Chia2 vế cho 3 2x >0,ta 


có: 4 


4 

v3y 


+ 


(aỴ ___ , _ . 3 

-3 = 0; Đặt/= 5 .ĐK: t>0;4t 2 +t-3 = 0^t = -l(kth))t = ^(th). 




3 * . 

(4} 

' 3 

(4} 

— , ta có: 

— 

= — = 

— 

4 

I 3 J 

4 

l 3 J 


V ~v 

-1 


<->x = -1. 


132/ Giải hệ phương trình: 

Giải: Điều kiện: I X I > I y I 

Ị u = yỊx 2 -y 2 ; u > 0 


yyịx^ -y 2 =12 


Đặt 


; X = —y không thỏa hệ nên xét X + —y ta có y = 2 


' ư 2 ^ 

V - 


u + v = 12 



u = 4 1 

ì 

hoăc ( 

= 12 

) 

[v = 8 1 


-- V — —— = 12 [v = 8 

A v ) 

+ Í!!ỏ o í ^ rr ^ =3 

[v = 9 [x + y = 9 


u = 3 
V = 9 


(II) 


[v = x+ y 

Hệ phương trình đã cho có dạng: 

+ í:: 8 MfZ"« * 

[v = 8 [x+y = 8 

Giải hệ (I), (II). Sau đó họp các kết quả lại, ta được tập nghiệm của hệ phương trình ban đầu là 
s =1(5; 3), (5,4)1 

133/ Giảiphương trình: log x X 2 -14 ỉog l6x X 3 +40 log Ax sfx = 0. 

2 

phương trình log x X 2 - 14/oy l6x X 3 + 40 /ơy 4t 4x =0. 


Giải : 
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• Điều kiện: X > 0; X ^ 2; X ^ ; X ^ . Dễ thấy X = 1 là một nghiệm của pt đã cho; Với x^l. Đặt 

4 16 

, , , 2 42 20 „ 

t = log, 2 và biên đôi phương trình vê dạng —-= 0 ;Giải ra ta được 

l-t 4t + ì 2t + ì 

t = \;t = - 2=> x = 4;x = -\=. Vậyptcó 3 nghiệmx=l; x = 4;x = -^. 

2 v2 v2 

134/ Giải phương trình 3.4 ' +-.9 X+2 = 6.4 ' -~.9 x+l . 

3 4 

9 

Giải: Biên đôi phương trình đã cho vê dạng 3.2 2 ' + 27.3 2x = 6.2 2 ' -^-.3 2 'Từ đó ta thu được 

r 3 Ỵ 2 2 

UJ = ys ÍS ' x=los \m 


135/ Giải hệ phương ữình: 


|xy — 18| = 12 — X 
Q 1 2 

xy = 9 +-y 


'\xy -18| = 12 -X 2 => 12 - X 2 > 0 => \x\ < 2 V 3 

Hệ: < 1 ;=> 1*1 = 2 V 3 => xy =18; => X e 1- 2 a/3;2a/3 I , 

xy=9 + ^y 2 =>\x\\y\>2j3\y\^\x\>2yf3 K ’ 

s. 3 

tương ứng y G |- 3V3;3V3|;Thử lại, thoả mãn hệ đã cho 
Vậy, (x; y) e {(- 2 V 3 ;-3Vã) ( 2 V 3 ;3Vã)} 

136/ Giải phương trình: log 3 (4.16'+12') = 2x + l. 

/ .1 v'' íaỴ 

Giải; PT <->4.16' +12' = 3 2a+1 <-> 4.4 2a + 4'.3' = 3.3 2 ' .Chia 2 vế cho 3 2 ' > 0, ta có 4 ^ + 3- -3 = 0 

V 3 J V 3 J 

_ 64 Y ^ 3 3 

Đặt t = — . ĐK: í > 0 ; 4r + í — 3 = 0 <-» í = -1 (Ấ4m); t = — (ím). Khi t = — , ta có: 

{ 3 ) 4 4 

(4Ỵ 3 _f4V 1 _ , 

K.3 ) 4 v3y 

137/ :l.Tìm mđể phương trình sau có 2 nghiệm phân biệt: 10.T 2 +8++ 4 = m(2x + l)W +1. 

2..Giải phương trình: 2 log3X+1 + 2 log3 ' 2 = X . 

Nhận xét : 10x 2 +8.r+ 4= 2(2x+l) 2 +2(x 2 +1) 


Giải: 
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2jt + \ 2x +1 2x +1 

Phương trình tương đương với: 2 ( Ị— —) 2 - m( J == — ) + 2 = 0. Đặt 7 = = ĩ ĐK: -2< t < SỈ5 . 


slx 2 + 1 slx 2 +1 


Vx 2 +1 


2t 2 + 2 - 


Rút m ta có: m= ——— Lập bảng biến thiên của hàm số trên (- 2, V5 I ta có kết quả của m để phương trình 
t v 

12 

có hai nghiệm phân biệt là 4 < m < —7=7 hoặc -5 < m < - 4 . 

SỈ5 

2.ĐK: x> 0 . Đặt t = log, X <+»X = 3'. Ta có: 2.2' + — 2' = 3' <-» - .2' = 3' <-» 

3 4 - 

Khi t = 2 thì log 3 X = 2 <—>x = 9 (th) KL: nghiệmPT là X = 9 . 


9 

r2 ì 

í- 4 -' 

' 2 " 

-. 2 ' = 3' <-» 




4 1 

13, 

1 9 1 

ũ. 


138/ Giải bất phương trình : x + l> J2 

(* 2 -l) (2). 


Giải: 

2(x 2 -l)>0 

x<-lvx>l 

X = -1 

(2) 

X + 1 > 0 <»< 

X > -1 <+> < 

X>1 <=> 


2(x 2 -l)<(x + l) 2 

X 2 - 2x - 3 < 0 

-1<X<3 L 


X = -1 

1< x< 3 


a +1 
a 

la 2 -1 


139 / Giải hệ phương trình , khi a > 1 : 

yfx + a + *Jỹ + a + sỊz + a = 3 i 

sỊa-x + yỊa-y + s[ã- z = 3 . 

\ u 

Giải: Xét các véc tơ : u = ị^sjx+a ; sỊỹ+a ; sjz + a^, V = ( 1 ; 1; 1 ) 

/—. —.\2 —. 2 —. 2 

=> Ị u. V Ị < u . V 

=> [sjx + a + yỊỹ + a+ sjz + a j < 3(3« + x + y + z) (1) 

Tương tự ỊVữ - X + ^Ịa - y + sja - zỴ < 3(3« -x-y-z) (2) 

= í > ị^s/x + ũ + ^y ữ + s[z~T~ti j + ị^sfữ — X + sỊã^ y + sja - zỴ < 18 ữ 
Mà cộng hai phương trình của hệ ta có : 

+ + yjy + a+ sỊz + aỴ + [sỊa-x + *Ịã - y + sỊa — zỴ = 18ư 

Tức là dấu đắng thức phải xảy ra trong các bất đắng thức (1) và (2) , hay : 

sỊx + a = sjy + a = sjz + a = 4 


a 2 +1 




s[ã - X = sja- y = sja- z 


a 1 

__ <^>x = y = z = - 

a 2 -l a 


a 


Vậy hệ phương trình có nghiệm là : X = y = z = 


1 


íỉ 
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140/ Giaũi heă phỗông trình : 


\x +y +x+y = A 
1 x(x + y+ 1) + y(y + 1) = 2 


Giài:(I)«K + y * +X + y = 4 0 Jx^y^x + y = 4 o j(x +y r + x + y=0 
[x 2 +y 2 +x + y + xy = 2 [xy = -2 

X + y = Ohay x + y =-l ^[x +y = Ohay x + y =-l 


xy = -2 


<=> 


[xy = -2 
[x =-y 
Ix 2 =2 


xy = -2 


hay 


x + y = —1 


X 2 + X-2 = 0 


<=> 


íx = yỊĨ íx = -yỊĨ íx = 1 íx = -2 
ly = -V2 v ly = ^2 v ly = -2 v ly = r 


141/ Giaũiheăpt: 


Giải: 


^2x + y +1 - ựx + y = 1 


3x + 2y = 4 


(I) 


( 1)0 


ự2x + y + l-ựx + y =1 
[(2x + y + l) + (x + y) = 5 


1 —-- ^ ... fu-v = l 

Naêt u = ^2x + y + l >0,v = yjx + y >O;(I)tha0nh < 

[u + V 2 = 5 


Vaăy (ì) <=> 


Nieàukieăn ị 


J2x + y + ỉ =2 Í2x + y + l = 4 íx = 2 

<=> < 

y/x + y = 1 [x + y = 1 [y = -l 

142/ Giaùipt V3x-3->/5-x=V2x-4(1) 

Giải: 

1/Giaũipt ^3x-3 -yị5-x =-s/2x-4(l) 

3x-3 > 0 

5-x>0<^>2<x<5 
2x-4 > 0 

(1) <=> \j3x - 3 = y/5 - X + yỊĩx - 4 va0 2<x<5 
<^>3x-3 = 5- x + 2x-4 + 2^(5 —x)(2x —4) va0 2<X<5 

<=> X - 2 = ự(5-x)(2x-4) va0 2 < X < 5 

<^>X-2 = 0 hay [\Jx-2 = Ậ5-x)2 va0 2<X<5] 

<^>x = 2 hay [x-2 = 2(5-x)và 2<x<5] 


Uj = 2 => Vj = 1 


Uo 


-1 => Vn 


<=í> X = 2 hay X = 4 

143/ Giaũibaátphốôngtrình \/8x 2 — 6x + l—4x + l<0 (1) 
Giải: (1) <^>yj 8x 2 -6x + l < 4x-l 


-2(loại) 
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8x - 6x +1 > 0 
<=> 4x -1 > 0 


x<-Vx>ị 
4 2 


4x -1 > 0 o<x>- 

8x 2 - 6x +1 <(4x -1) 2 8 /_ 2xỉ0 [x<Ohayx>i 


1 _ 1 

X = 4 Vx > 

4 2 1, 1 

<=> < <=> X = — hay X > — 

1 4 2 


144/ Giaũibpt \Ỉ2x + l -\/5-^x > \Ỉ3x^2 (1) 

Giải: bpt yj2x + 7 - ^5 - X > yj3x — 2 (1) 

2x + 7 > 0 

-. r 2 

Nieàukieãn < 5 - X > 0 <=> — < X < 5 
' 3 

3x-2 > 0 

s. 

(1) <=>-\/2x + 7 > \j3x-2 + \j5-x và^- <x<5 

n -77-— 2 

<^>2x + 7>3x-2 + 5-x + 2y(3x-2)(5-x) và ^<x<5 

<=>2 >ự(3x-2)(5-x) và ^ <x<5 <^>3x 2 -17x + 14>0 và^<x<5 

14 2 2 14 

<=> (x < 1 hay — < x) và — <x<5<=> — < X < 1 hay — < X < 5 
3 3 3 3 

145/ Tìm m neâ heă phỗông trình sau coù nghieãm: 


7 2x+ ^ x+1 - 7 2+ ^ x+1 + 2005x < 2005 (1) 
X 2 -(m + 2)x + 2m + 3 > 0 (2) 


Giải: Nieàukieãn laơ x>—l.Tacoù 7 X +Vx+ _7 +VX+ <o,Vxe[—l;l] 

Ta coù: (1) <=> 7' jx ^ ^7 2x — 7 2 j < 2005(1 -x): đúngVx e [— 1; l] va0 sai khi X > lDo no ù (!)<=> 


— 1 < X < 1. Vaăy, heã bpt coù nghieăm <=>f (x) = X 2 — (m + 2)x + 2m + 3 > 0 coù nghieãm e [-1,1] 

<=> Maxf(x)>Oo max{f(-l),f(l)} > 0 
xe [-!;!] 

<=>max{3m + 6,m + 2}>0<=>3m + 6>0hay m + 2>0 <=>m>-2 


2 T 1 \ 2x x 

146/ Giaũi baátphốông trình 9 X 2x — 2 ^ <3 (l) 

v3y 

Giải: Tacoù(l) <=>9 X 2x — 2.3 X 2x < 3. Naết t = 3 X 2x > 0, (1) thapnh 

t 2 - 2t - 3 < 0 <=> -1 < t < 3. Do noù, (1) -1 < 3 x2_2x < 3 0 < 3 x2_2x < 3 1 

<^x 2 -2x<1<^x 2 -2x-1<0^1-a/2<x<1 + ^ 

147 /Tìm m đế hệ phương trình sau có nghiệm: 

í(2x + l)[ln(x + 1) - lnx] = (2y + l)[ln(y + 1) - lny] (1) 

\^Ã-2^ỹĩW^ + m 4xri=0 ( 2 ) 



Giải: Đặt f(x) = (2x+ l)[ln(x+ 1) - lnx] = (2x + l)ln 
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TXĐ: D = [0;+oo) 


Gọi Xi; X2 € [0;+co) với Xi > X2 

2x l +1 > 2x 2 +1 > 0 

Ta có : X, +1 , X, +1 

ln — > ln - > 


f(x 2 ):f(x) là hàm số tăng 


Từ phương trình (1) => X = y 

(2) => x/x-1 - 2(/(x-l)(x + l) + m\Ịx + I = 0 <=> 


x-\ . IX—1 

——j - 2.4 ——ý + m = 0 

X +1 V X + 1 


Đặt X = 4 



0<x< 1 


XV I X 

Vậy hệ có nghiêm khi phương trình: X 2 - 2X + m = 0 có nghiệm 0 < X < 1 
Đặt f(X) = X 2 - 2X => f’(X) = 2X - 2 =í> hệ có nghiệm <=> -1< m< 0 


x 2 + y 2 +ỉ _ 2 

x+ỵ + 2 (X, y e R ) 

{xy — x — y + l)(x + y - 2) = 6 


149/ 1) Giải hệ phương trình: 


n xỵ — X — y- 1-1-I- y — L) = u 

,, ,.. 4 [5./ 

2) Tìm m thực đê phương trình sau có nghiệm thực trong đoạn —; 4 : 

(m-l).log 1 2 /2 (x-2) 2 +4(m-5)log 1/2 —ỉ— + 4m-4 = 0 

x-2 


Giải: 1. Hệ <=> 


(x-l) 2 +(y-l) 2 =5 


(x-l)(y-l)[(x-l) + (y-l)] = 6 Ịv=y-1 


u = X- 1 


, thu được hệ 


u 2 +v 2 =5 
uv(u + v) = 6 


ịu + v = 3 Í M = X-1 = 1 ^ Ịu = x -1 = 2 ịx = 3 " [x = 2 

Giải ra được: 1_o : * Giải ra được: 1__ 1 _ o hoặc i . , => i _ hoặc í 

l“- v = 2 [v = y -1 = 2 [v = y -1 = 1 1 ^ = 2 [ 3 , = 3 

2 / PT <Í4> (ra -1). log 2 /2 (x - 2) - (ra - 5) log 1/2 (x-2) + ra-l=0 

*Đặt í = log 1/2 (x-2),xe ^;4 =>fe[-l;l]; 

Thu được pt: m = f ự) = - ■ — + 1 ; / '(0 = —^—4“T; / '(0 = 0 <=> r = ±1 Lập BBT của f(t) trên đoạn 

r-t + 1 (r-í + 1 ) 

[ 7 ] 

[—1; 1 ], thấy f(t) liên tục vàNB trên đoạn [—1; 1 ] , nên ra e -3;-^- thỏa mãn đề bài. 

150/ Tìm m để hệ phương trình sau có 2 nghiệm phân biệt: 

10.X 2 +8x + 4 = m(2x +1 ).x/x 2 +1. 

/—\ • ? • 1 o 2.0 /I o /o .-I\2 . r\ / 2 . -I \ 


Phương trình tương đương với: 2 ( 


2x + ỉ .2 , 2x + l 

-7=—-) -"44= 

Vx +1 vx +1 


) + 2 = 0 . 
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Đặt + J- = Ị ĐK: -2<t<J 5 . Rút m ta có: m= —— 


ylx 2 +1 

Lập bảng biếm thiên của hàm số trên Ị- 2, V5 J , ta có kết quả của m để hệ phương có 2 nghiệm phân biệt là 


12 

4 < m < -7 =hoặc -5 <m< -4 

s 


151/ Giải hệ phương trình: 


log 2 x + log. vv 16 = 4- 


logy 2 

4x 4 + 8x 2 +xy = Ì6x 2 sỊĨT+ỹ 
GiảkNK: x>0,ỵ>0,xỵ^l,ỵ^l 

+) Tố0 PT(1) tacoù: xy = 4 ; +) Theá va0o (2) tacoù: x 2 -4x +1=0 <=>x= 2± 

+) KL : Heăcoùcaùc nghieămlap : 2 + a/3 ;_ 4 — j;| 2-y/ĩ; _ 4 — 1 

l ’2 + yỈ3)\ ' 2-\Ỉ3 ) 

152/ Tìm m để phương trình sau có nghiệm: \]x + l + 6yjx-8 + yjx + l-óựx-8 = x + m 

6 

Giải:+) NK: x>8 

+) PT|jy_8 + 3 | + |.jy_8 _ 3 Ỉ = x+nì ^ +) Neáu x> 17, ta coù PTtrôũ thapnh : 

"_Ị II I 6 

12\[x+8 - x= m. PT coù nghieăm X>\1 <» 77 < m< 100 

+) Neáu 8 < x< 17, ta coù PT trôũ thapnh : 36 - X = m. PT coù nghieăm 19 < m< 28 
KL: 77 < m< 100 hoaẽc 19</?J<28 

X 2 + y 2 +xy+ 1 = 4y 

2 -2 . ~ (x, yeR). 


153/ Giải hệ phương trình: 


y(x + y) = 2x +7y + 2 


Giải: y+:0,tacó: 


X 2 + y 2 +xy+ 1 = 4y 
y(x + y) 2 = 2x 2 + 7y+ 2 




X 2 +1 


+x+y=4 


(x+yỹ-2 


x 2 +l 


= 7 


. _ X +1 _ , 

. Đặt u = -——, V = X + y ta có hệ: 

y 


u + v = 4 


u = 4-v 


<=> • 


V -2m = 7 V + 2v-15 = 0 


<=> 


V = 3, u = 1 
V = -5, u = 9 


Với V = 3, ư = 1 ta có hệ: 


x 2 +l = y^íx 2 +l=y 
x+y=3 Ịy=3-X 


x+ì = y _ |x +l=y _ IX 2 + X-2 = 0 

y = 3 - X 


<=>■ 


<=> 


X = 1, y = 2 
X = -2, y = 5 


Với V = -5, M = 9ta có hệ: 


[x 2 +1 = 9y X 2 +1 = 9y x 2 +9x + 46 = 0 


' <=>i 

X + y = -5 1 y = -5 - X 


<=> 


y = -5 - X 


hệ này vô nghiệm 


KL: Vậy hệ đã cho có hai nghiệm: (x; y) = {(1; 2), (-2; 5)Ị. 


2 log, _ x (-xy - 2x + y + 2) + log 2+3 , (x 2 - 2x +1) = 6 
|log,_,(y + 5)-log 2+y (x + 4) =1 


, (x, y e R). 


154/ Giải hệ phương trình : 
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Giải:+ Điều kiện: 

ị-xy-2x+ y + 2>0, x 2 -2x + l>0, y + 5>0, x + 4>0 
|o<l-x*l,0<2 + y*l L) " 

Ị 21og,_ A [(l - x)(y + 2)] + 21og 2+y (l - x) = 6 Ịlog^Cy + 2) + log 2+y (1 - x) - 2 = 0 (1) 

(/ ^ jlog,_ í (y + 5)-log 2+y (x + 4) = 1^ jlog 1 _ A (y+5)-log 2+:) ,(x + 4) = 1(2). 

Đặt log 2+y (1 - x) = t thì (1) trở thành: r + -- 2 = 0<=>(í-l) 2 =0<=>í = l. 

Vói t -1 ta có: 1 -X = y + 2 <=> y = -X -1 (3). Thế vào (2) ta có: 


l°ẽi-*(~ x + 4) - logj_ A (x + 4) = 1 <=> log,_ A = 1 <=> ——7 - = 1 - X <=> X 2 + 2x = 0 

x + 4 x+4 


<=> 


x = 0 
X = -2 


Suy ra: 


y = -i 

y = l 


.Kiếm tra thấy chỉ có X = -2, V = 1 thoả mãn điều kiện trên. 


Vậy hệ có nghiệm duy nhất X = -2, y = 1 . 
155/ .Giảiphuơng trình: 8 - X.2 x + 2 3 “ x - x = 0 

GiảkGiải phuơng trình: 8 - X.2 x + 2 3 " x - X = 


0 


o 8 - X.2 x 


_ 8 _ 

2 X 


X = 0 o 


8(l + ^)-x(2 x +l)=0 


“■ (2' r +1) - x(2 x +1) = 0 o (2 X + 1)(A-X) = 0^| r = x 

vế trái nghịch biến, vế phải đồng biến =5> phuơng trình có nghiệm duy nhất x=2 
156/ 1) Giải phuơng trình \Jx- 5 + 4x + yỊx + 1 + yjx +16 = 14. 

2)Tìm mđể ptrình sau đây có đúng 2 nghiệm: X 2 — 2x + 2) 3 - 4^x 2 - 2x + 2 = 2x 2 -4x + m. 


Giải: l.TXĐ: x>5; x= 5 không là nghiệm 


Đặty= y/x-5 + \fx + \fx + 7\fx + Ĩ6 -14 => y’ = — H—- / H - 7=1 > 0 

24x^5 2ựx 2ựx+7 2ựx+16 

Hàm số đồng biến => phuơng trình y=0 có 1 nghiệm duy nhất. Ta có y(9) = 14 <» x= 9 

_ n—7-- r -777 —7 _ „ \f(t) = t 3 -2t 2 -4t + 4 = m 

2. Đặt t=-y/x 2 -2x + 2 =a/(x-1) 2 +1 >1 o J 

v [t>l 

f’(t)= 3t 2 - 4t- 4=0 <=> ti=-2/3; t 2 = 2 


BBT 


t 

-2/3 1 

2 

+ 00 


//()// ' . 

0 + 


f(t) 

/ / / / / /\ /orv 

/ / / / /i//\ 

/'///' 

' / / / 


^+00 


/ / / 


Từ bảng biến thiên 


1 

m >- — 
2 

m = -4 


157/ Giải bất phuơng trình: log, (-v/3x + 1 + 6) - 1 > log, (7 - vl() - x) 

Giải: Điềukiện: -ị<x<10 
3 

— > log ,(7 - \ 10 - X) ' f) >7-vio 


BPT <=> log 2 


2 


2 
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=> %/3x +1 + 6>2(7 — -s/10 — x) => y f 3x + l + 2ựlO-x>8 => 49x 2 - 418x+369 < 0 


, 369 ,, ,, 

=> 1 < X < —— (thoả) 

"49 


158/ Giải hệ phương trình: 


log y = log Y 3; 

T +2 y =3 


GiảhĐiềukiện: x> 0 và x^ 1 và y > 0 và y ^ 1 

Ta có log v yfxỹ = log r y => log 2 x + log v x-2 = 0 => 


log y x = \ 
log y x = -2 


=> 


x=y 

1 



• Với X = y => X = y = log 2 3 -1 

1 ^ „ , , . ^ 

• Với X = -y ta CÓ: V + 2 y = 3 theo bât đăng thức Cô-si suy ra PT vô nghiệm 

y 


159/ .Giải bất phương trình: \Ỉ2x + ĨÕ > yj5x + l0 —yJx — 2 
Giải: * Điều kiện: x>2; ( 1 ) sỊĩx + Ãữ + \fx — 2> yj5x + ÌO <í> x/2x 2 + ÓX-20 > x + l(2) 

Khi X > 2 => X+1>0 bình phương 2 vế phương trình (2) 

(2) 2x 2 + 6x-20> X 2 + 2x +1 X 2 +4x-l 1 > 0 X e (^»;-7]u[3;+oo) 

Ket họp điều kiện vậy nghiệm của bất phương trình là: X > 3 
160/ 1) Tìm các giá trị của tham số m để phương trình: m\jx 2 -2x + 2= x + 2 có 2 nghiệm phân biệt. 


2) Giải phương trình: log^ y/x + l -log J (3- x) - log 8 (x-1) 3 = 0. 


Giải: Ta có: X 2 - 2x + 2 > 1 nên m\Ịx 2 - 2x + 2 = X + 2 <=> m = — A = 

x/x 2 -2x + 2 

Xét /(x) = ■ A + 2 — , ta có: 
yx 2 -2x + 2 

/'(*) = 7 - — 4 7 3 f 2 = = =/'(*) = 0<=>* = ^;/í^l = >/ĨÕ; lim /(x) = 

[x 2 -2x + 2Ux 2 -2x + 2 3 ^ 3 ; *->-» 

IM lU ìâtl • 


-1; lim f (x) = 1 

X—>+co 


Bảng biến thiên: 

X - 00 


+ 00 



Dựa vào bảng biên thiên ta có: 

Phương trình đã cho có hai nghiệmphân biệt khi và chỉ khi \<m< x/ĩõ 
161/ log^ sỉx + ĩ - log J (3 - x) - log 8 (x -1) 3 = 0 
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Giải: 

, /—r , ,0_ V , , n 3_ n ^ flog 2 (x + l) + log 2 (3-x)-log 2 (x-l) = 0 

log V* +1 _ log 1 (3-x) - log 8 (x-1) =0 <» 1 

v 2 [1<X<3 

^ |(x + l)(3-x) = x-l |x 2 -x-4 = 0^ x _ 1 + yfn 
|l<x<3 ịl<x<3 2 

f 2. . o 2 . 0,. 1 c A 
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162/ Giải hệ phương trình 


X y + 2x~ + 3y -15 = 0 


X 4 + y 2 - 2x Ầ - 4y - 5 = 0 


f ,(* 2 -l)(;y-2) + 4(x 2 -l) + 4(y-2) = 5 ịu = x 2 -l 
Giải: Hệ pt <^>ị _ . Đặt ị 

X 2 -1) 2 + (y-2) 2 = 10 Ịv = y-2 

^ , Ịw 2 +V 2 =10 f(u + v) 2 -2uv = 10 fu + v = - 10 

Ta có hpt \ { <=> 

wv + 4(ư + v) = 5 ưv + 4(ư + v) = 5 


uv = 45 


(vô nghiệm) hoặc 


w + v = 2 ịu = 3 \u=-\ \u = 3 

<=> ị hoặc ( +) ^ Tun được 2 nghiệm (x;y) = (2;l) và 


[mv = -3 

(x;y) = (-2;l)+) 


V — —1 

u=— 1 


V = 3 [v = -l 
Tlm được nghiệm (x; y) = (0; 5) 


|v = 3 

Kết luận: Hệ phương trình có 3 nghiệm: (2 ;1), (-2;1), (0;5) 

163/: ì. Giải phương trình: log(10.5 x +15.20') = x + log25. 

2. Giải bất phương trình 1 + log 0 V + log 2 (x + 2) > log^(6 - x) 

Giải: 1. PT ^log(l0.5- v +15.20')=log(25.10') <=> 10.5' +15.20' = 25.10' 
<» 15.4' -25.2 X + 10 = 0 (chia hai vế của phương trình cho 5 X ) Đ; 


<» 15.4' -25.2 X + 10 = 0 (chia hai vê của phương trình cho 5 X ) Đặt í = 2'(í>0), Ta có pt : 
t = \{tm) 

2 Với t = ỉ => 2 X = 1 <=> X = 0 


15t - 25t +10 = 0 


t = — ( tm) 

3 


Với t = - 
3 


2' =| <=> x = log 2 


(-) 

u. 


Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là X = 0 và X = log 




V-V 


2. Đk: 0< x< 6. BPT <=> log 2 (2x 2 +4x) > log ? (6- x) 2 BPT 

<=> 2x 2 +4x > (6- x) 2 <=> V 2 + 1ÓX-36 > 0 V < -18 hoặc x> 2 .Kết hợp đk ta có tập 

nghiệm BPT là s =(2; 6) 


164/ Giảibất phương trình : 
Giải: x “ 3 


x-3 


3 V x + 1 + X + 3 
ĐK: - 1 < X <9vàx^0 


> 


3 V x +1 + V + 3 

2V9-X 


> 


2VÕ^ 


X 

















Bpt 
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(V X + 1 — 2)(V X +1 +2) 2a/ 9 — X / —r 2V9 — X 

— 7 —— 7 -> — 7 - 7 - <=ĩ> vx + l -2> 

(Vx+ĩ + 2)(Vx+ĩ + l) (Vx+ĩ + lxVx + 1-l) 


Vx+ĩ-1 

THI: Vx+1-1>0 -«> X > 0.Bpt <=> X + 3 - 3a/x +1 > 2a/9 - X 

9 8 

(x -8) + (9-3Vx-I) + (2- 2 V 9 —x) >0 9 + 3 VxTĨ 2 + 2^Í9^c 

<t> x> 8 

Kết họp đk : 8 < X < 9 

TH2: Vx+T-1<0 -Cí>x<O.Bpt <=>x + 3-3-\/x + l < 2 V 9 -X -t>x<8. Kết họp đk:-1 < x< 0 
Vậy tập nghiệm của bpt s = [-1; 0)U (8; 9] 

ÌỐ5/ Giải phương trình log 9 (x:+1) 2 f log . 2 = log . \/4 — xr+log 27 (.Y+4) 3 
Giải: log 9 (x+ l) 2 + log 2 = log y /4 - x + log 27 (xr+ 4) 3 (1) 


§ K: 


ị-4 < x< 4 
|x*-l 

(1) <=> log 3 (x + 1) + log 3 4 = log 3 (4 - x) + log 3 (x + 4) 

<=> log 3 4 |x+l| = log 3 (16 - X 2 ) <=> 4|x+l| = 16 - X 2 ; 

Giải phương trình tìm được x=2 , hoặc x= -2 

166/ 1) Giải phương trình: X 3 —yỊx + 21nx -^ln(x + 21nx) = 0 


2) Giải hệ phương trình: 


(3x + y)(x + 3y)Jxỹ = 14 
(x+ y)(x 2 + 14xy + y 2 ) = 36 
Giải: 1. Đặt y = ựx + 21nx > 0 Đưa về hệ PT đối xứng. PT có nghiệm duy nhất X = 1. 
2. Đưa về PT đẳng cấp ( bậc 3) bằng cách đặt ẩn phụ u = x+y; V = *Jxỹ >0 . 


167/ Giải hệ phương trình: 


Giải: Điều kiện x+y>0 

í _ 


2 , , 2 , 2xy 
X +y H—- 1 —= 1 

x+y 

*Jx + y = X 2 - y 


(x + y) 2 -1 - 2xy + = 0 


*+.y 


s/x + ỹ = x 2 -y 


2 xy 


(x+ y-l)(x + y + l- —X—) = 0 
x+y 


sỊx+ỹ = X 2 -y 


í(x+y-l)(x + y + l) = 0 í X + y = 1 íx = l íx = -2 


1 yỊx + y =x 2 -y 

168/ Giải hệ phương trình: <; 


<=> 


• <=>r hị 

x 2 -y = 1 \y = 0 \y = 3 


2 , 2 , 2xy 

X + y + =1 

X + y 


X 2 + 2y + 2 + -ựx + y = ^4x + 3y + ự4x + 5y. 
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Giải: 


2 , ..2 , 2xy 
X +y + — =1(1) 

X + y 


X 2 + 2y + 2 + yjx + y = ự4x + 3y + ^4x + 5y(2). 
Điềukiện: x+y>0, 4x+3y>0, 4x +5y >0. 

(l)<=>(x+y) 2 -l + 2xy -2xy = 0 <=>(x + y-l) x + y + 1- 
x + y '1 


2 xy 
X + y 


= 0 


/ x 2 + y 2 + x + y^ 
X + y 


. X + y‘ + x + y 

= 0«x + y-l = 0 (do-—-->())• 

x + y 


<=>(x + y-l) 

V A_r y ) A 1 2 

Với y + x =1 <-» y =1 -xthay vào (2) ta được 4 + (x-l) 2 = yj3 + X + yj5 - X (*) 

Ta thấy vế trái (*) 4 + (x-l) 2 >4 dấu‘-”khix=l. 

Ta thấy vếphải(*)ự3 + x +V5-X < Ậỉ + 1)[(3 + x) + (5 -x)] =4 (Bunhiacopski) dấu ‘-”khi x=l. (*) 

<-» X =1 —> y =0. Ta thấy (x;y) = (1 ;0) thỏa mãnđk. 

Vậy hệ phương trình có một nghiệm duy nhất (x;y) = (1 ;0) 

169/ 1. Giải phương trình: 3 X +2 .log 2 (x“ — X + 2) —3 ^ =3^ ^ .log 2 |x—2 

2. Giải phương trình: log 3 ^3 x + 2^ + log 3 Ị3 x 1 +1) = log 3 ^2.9' + 3 X + 9^ — 1. 

Giải: 1. Điềukiệnx+2 

Phương trình tương đương với 3 X _x+2 .log(x 2 — X + 2) = 3^ x ” 2 ^ + 3 2 ^ x 2 llog|x — 2| 

++ 3 x2 “ x+2 .log 2 (x 2 - X + 2) = 3 2|x_2| .log 2 (2|x -2|) (*) 

Vì X 2 - X + 2 > 1 nên vế trái dương vậy vế phải dương — > |x - 2\ > 1 

Xét hàm số f (t) =3‘.log 2 t vớit>l, f'(t) = 3\ln3.log, t + —>0Vt>l- Vậy f(t) đồng biến trên (1; +oo) 

2 t.ln 2 

Từ (*) ta có f (x 2 — X + 2) = f (2|x — 2|) <->• X 2 — X + 2 = 2|x — 2| 


++ 


x-x + 2 = 2x-4 
X 2 - X + 2 = -2x + 4(2) 




X 2 -3x + 6 = 0(l) 
X 2 + x-2 = 0(2) 


pt(l) vô nghiệm, pt(2) có nghiệm X=1 và x = -2 tm điều kiện 

ỵ — Ị 

Vậy nghiệm của phương trình là: 

X = -2 

2. Phương trình tương đương với log 3 (3 X + 2)(3 X + 3^1 = log 3 (2.9 X + 3 X + 9 ) 

<->(3 X + 2)(3 X + 3 ) = (2.9 X + 3 X + 9 ) 9 X -4 3 X +3 = 0 (*). Đặt t = 3\t > 0. (*) 


<-»t-4t + 3 = 0<-» 


t = l 
t = 2 


(thỏa mãn đk t>0) ; Với t =1 3 X = 1 <-» X = 0. 


Vớit=3 <-»3 x = 3 <-» X = 1. Vậy phương trình có 2 nghiệm x=0 hoặc X = 1 . 
170/ Giaũi heă phoông ưình : 


2 . 2 . . _ Ạ 

X +y +x+y =4 


Giải: Giaũi heă phỗông trình : (I) 


x(x + ỵ +1) + y(y +1) = 2 
r x 2 +y 2 +x + y = 4 
x(x + y + 1) + y(y + 1) = 2 



























Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


(I) « 


|x 2 +y 2 +x+y=4 
X 2 +y 2 + x + y+ xy = 2=> xy = -2 


Đặt S = x + y;P=xy(S 2 >4P)=>S 2 =x 2 +y 2 +2xy^x 2 +y 2 =S-2P 

p = -2 

~s = 0 


Vaăy (ì) 


s -2P + S = 4 


• 


<=> i 


s -P+S=2 


s = -l 


TH, 


X + y = 0 .. . ^ 2 

vaãy X, y la0 nghieăm cuũa phõông trình X +0X-2 = 0 

xy = -2 


Vaăy heă coù 2 nghieăm 
"x + y = -l 


= JĨ 
= -yỊĨ 


hay 


|X = -V2 

y = \ỉĩ 


TH 2 : 


vaăy x,y la0 nghieăm cuũa phoông trình X + X —2 = 0 


xy = -2 

X = 1 hay X = -2. Vaăy heă coù 2 nghieăm 


X = 1 


V 


í X = —2 


Toùm laỉi heă Pt (I) co ù 4 nghieăm 


= yỊĨ 


j = -2 Ly = 1 

= -yỊĨ , T fx = l 


= 1X = -y. 

= -V2 |y = m^2 


V 


V 


í X = —2 


y = -2 y = i 


171/ 1. Giải phương trình 2(x/2x - 3 + x/x +1) = X - 4 

2x/x 2 + 5 = 2^/ỹ-T + y 2 


2. Giải hệ phương trình 


lyịy 2 +5 = 2x/x-T 


-i + X 


Giải: 1. 2(x/2x -3 + x/x + l) = x- 4 (1) - Điều kiện: X > —. 

- Nhận thấy X = 4 không là nghiệm của PT. Với X ^ 4 => x/2x — 3 — -s/x +1 ^ 0. 

PT => 2(ự2x-3 + a/xTI)(>/2x - 3 - >/x+ĩ) = (x - 4)(ự2x-3 - Vx+Ĩ) 

2(x-4) = (ự2x-3 ->/x+ĩ)(x-4) 

<=>>/2x-3->/x + l = 2. (2) 

Từ (1) và (2) suy ra 

•ự2x-3=- 

<=> X = 16 + ^208 (t / m) 


v 4 í X > 8 j X > 8 

/—j- _ X - 8 {x 2 -32x + 48 = 0 Ịx = 16±a/2Ỗ8 

4 

VậyPTcó 1 nghiệm X = 16 + V 2 Õ 8 . 

2k/x 2 +5 = 2 a/y - ĩ + y 2 (1) 


2 .67«/ /íệ 


2 \ịy + 5 = 2>/x - 1 + \ 


(2) 
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- Điều kiện: X, y > 1 . Nhận thấy X = y = 1 không là nghiệm của hệ => -v/x — 1 + sịy — 1 ^ 0. 


- Điêu kiện: X, y > 1. Nhận thây X = y = 1 không là nghiệm của 

Hệ =^>2(v/x 2 +5 -\Ịy 2 +5) = 2(ựy-l -Vx-l) + (y 2 -X 2 ) 

2(x 2 -y 2 ) _ 2(y-x) , , 2 

<^> 7 — , = —Ị — 7- —= + (y -X ) 


2(x — y ) = 2(y-x) 

v/x 2 + 5 +ựy 2 + 5 v/x-l + ^/y-1 

2 2 

^( x ~y) /T- 1 = = + /—r~ G=r + x + y 

{yỊx +5+yỊy +5 Vx-1 + ựy-l 

- Thế vào (1) đuợc: 2-v/x 2 +5 = 2Vx -1 + X 2 
^2(v/Ĩ 2 +5-3)-2(>/I^Ĩ-1)-(x 2 -4) = 0 


= 0 <=>x = y 




2(x 2 -4) 2(x -2) 

Vx 2 +5+3 ^/x ^ ĩ + l 


-(x 2 -4) = 0 


<=> (x~2) 


-Vì X 



^/x 2 +5+3 


-(x + 2)- 


a/x 2 +5 + 3 
<0^(*)^x = 2. 


< (x + 2) 


•v/x—T + l 
Kậy hệ có 1 nghiệm (2; 2). 

172/ Giảiphuơng trình: log 2 28 x 3 - 91 og 24 x 2 - 361 og 42 x= 0 
Giải: Giải phương trình: log 2 2 8 x 3 - 91og 2 4x 2 - 361og 4 2x = 0(1) Điều kiện X > 0 

(1 )<=> (3 + 31og 2 x) 2 -9(2 + 21og 2 x)-18(l + log 2 x)=0 

<=> 9log 2 2 X — 18log r, X — 27 = 0 <^>log 2 x = -l hoặc log 2 x =3 <=>x= 1/2 hoặc x =8 

X 3 - y 3 =9 

X 2 +2y 2 =x-4y 

\x 3 =y 3 + 9 

[3x 2 -3x = -6y 2 -12y 


173 / Giải hệ phương trình: 


Giải: Giải hệ 


x 3 -y 3 =9 


<=> 


X +2 y = X-4 y 


=>x 3 -3x 2 +3x= y 3 +6y 2 +12y+9 «>(x-l) 3 = (y +2) 3 =>X =y +3 


Vậy hệ đã cho <=> 


X 3 = y 3 + 9 (X = 1 


lx=y+3 


<»< 


y = -2 


hoặc 


X = 2 

J = -l 


174/ 1) Giải phương ưình : 8 " +1 = 2 ljr +i -1 

2) Giải bất phương ưình: (ựx + 3-%/x-l)(l + \Ịx 2 +2x-3)>4 
Giải: 1/ Giải phương ưình: 8* +1 = 2 \j2 x+l -1. Đặt 2' — li > 0: ịf2 x+l -1 = V . 































































PT <=> 
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|V+l = 2v jV+l = 2v Ịm=v>0 

Ịv 3 +1 = 2m \{u-v){u 2 +UV+V 2 +2) = 0 Ịw 3 -2«+l = 0 


<=> 


ịu = 1 
V = 1 


u = 


V = 


-l+ỵll 

2 

-l + >/5 


<s> 


2 ' =1 

\Ì2 x+l - 1=1 

-1 + yỊE 


r = ■ 




ự2 x+1 -l = 


—l + >/5 


Phương trình có nghiệm là: JC = 0 
2. Giải bất pt: Ux + 3 -\/x-l)(l + %/x 2 + 2x-3)>4 


Điều kiện D/k 


X 2 + 2x -3 > 0 


x + 3 > 0 x>-3 

JC —1> 0 <=>>|jc>1 => JC>1 

x< -3 

JC> 1 

Nhân hai vế của bpt với \Ịx + 3 + >/x-l, ta được 

BPT <=> 4.{l + yjx 2 + 2x-3) > 4.(^x + 3 + V-X —l) <=>1 + V -* 2 + 2x-3 > -Jx + 3 + -s/jc — 1 

X <—2 


X 2 + 2x — 2 + 2 -n/x 2 + 2x — 3 > 2x + 2 + 2-s/x 2 + 2x — 3 <=> x^ — 4 > 0 <=> 

Ket hợp với điều kiện ta được x>2 là nghiệm của bất pt 

175/ Giải hệ phương trình: I* 4+ 9 = 0 

[^ 7 + x 2 + 2/-22 = 0 


X >2 


Giải: Giải hệ pt: 


Ị(x 2 -2) 2 +(y-3) 2 =4 
1 (x 2 -2 + 4)(y-3 + 3) + x 2 -2-20 = 0 ' 


x 2 -2 = w n 2 +v 2 =4 fu = 2 \u = 0 

Đặt \ Khi đó (2) <» <=> J hoặc ị 

|y—3=v w.v + 4(w+v) = 8 Ịv = 0 ’ [v = 2 


[x 2 -2 = 2 

y-3 = 0 


Hoặc 


X 2 -2 = 0 
,y-3 = 2 

Kết luận:Hệ pt có 4 nghiệm là: ị x - 2 ; ị x = 2 ; ị x ^; ị x = 

L v = 3 [y = 3 [y = 5 [y = 5 

176 /Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số: 

y = 3ịíx + ịỊl-x + ịỈ3-2x 


y = ơv X -t- V ^ — X-I-VƠ — XX 

Giải: 

^ _ o _£_ 

ĩ)ĩ i áy = fí+fi^x+C I +fí+!/TTxịĩ{Ịĩ~+sfĩĩĩ^ = S=>y ma = S 

khi 1 = 1. _ 

Tacó„=(^+ ệụyĩ+rịậ+ậ+ệ^)*y>fnf^, mbl . 

1 . 


X = 0 

Vn 
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177/ Giải phương trình 41og 2 2x = 


2 log ^* 5-1 ( xeD ) 


Giải: Giải phương trình 41og 2 2x = X 5 -1 

ĐK:x>0 (1) <í=> log 2 2x =51og 2 x-1 o (log^ x + 1) 2 


trở thành 


t 2 


-3t + 2 = 0<=> 


t 

t 


= 1 
= 2 


(xeũ )(1) 

= 5 log 2 x -1 <í=> log 2 


x-31og 2 x + 2 = 0(1) 


t=l ta có log 2 x=l <=> x=2 ;t=2 ta có log2X=2 <=> x=4 

kết họp với ĐKXĐ => phương trình đã cho có 2 nghiệm là x=2 và x=4 


179/ 1. Giải phương ưình: ựĩõx+ĩ+~Jĩx +5 = sỊẸx+Ã-^ĩx^ 

2 .Giảiphương trình 21og 2 (2x + 2)+log 1 (9x-l) = l 

2 


Giải: Điều kiện: X □ 3 ,;3 

Phương t rìn h đã cho tương đương với lOx □ 1 □ 2x □ 2 □ 9x □ 4 □ 3x □ 5 

Vì X □ ^ nên cả hai vế của (1) đều dương. Do đó: 

(1) □ 12x □ 1 □ 2 (lOx G l)(2x □ 2) □ 12x □ 1 □ 2 (9x0 4)(3x0 5) 

□ 7x 2 Ũ15x 018 DO Ox □ 3 hay X □ ạ 6 . 

7 

Ket họp với điều kiện ta được nghiệm của phương trình là x = 3. 

2/ Điều kiện: X 0 

9 

Phương trình đã cho tương đương với phương ưình 


log 2 (2x Ọ 2) 2 0 log (9x □ 1) □ 1 

0 log (2x □ 2) 2 □ log (9x 01) □ log 2 0 log (2x 0 2) 2 □ log (18x □ 2) 
□ (2x □ 2) 2 □ (18x □ 2) □ 2x 2 0 5x 0 3 0 0 □ x= 1 hoặc X □ 3 . 

Đôi chiêu điêu kiện suy ra nghiệm của phương trình là X = 1 hayx □ . 

2 

11 1 

- -— + --- - — = log2 V X +1 

186/: Giải phương trình log *-2 4 log 2x-l 4 2 


Giải: Giải phương trình --—- +---— = log 0 Vx +1 

log,_ 2 4 log 2x _ 1 4 2 

Điềukiện X>2,X^3; (1) <=>log 4 (x-2) + log 4 (2x-l)-log 4 2 = log 4 (x + l) 


(x —2)(2x —l) = 2(x + l) <=> 2x 2 -7x = 0 <=> 
187/: 1. Giải hệ phương trình 


* = 0 7 

7; Đối chiếu điều kiện ta có x = -~ 
x = 2 

2 


x 2 y + 2x 2 + 3 y -15 = 0 
X 4 + y 2 - 2x 2 - 4y - 5 = 0 
2. Giải phương trình: log(10.5 x +15.20*) = x + log25. 


Đặtt=log 2 x(l) 


( 1 ). 














Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 

3. Giải bất phương trình 1 + log 0 * + log 2 (x + 2) > log Ẽ (6-x) 


Giải: 


1/Hệ pt <=> 


(x 2 -l)(y-2) + 4(x 2 -1) + 4(y -2) = 5 


(x--iy + (y-2Ỵ =10 
|m 2 +v 2 =10 ị (u + v) 2 —2uv = 10 


. Đặt 


\u=x 2 -1 
[v = y-2 


<=> 

+) • 
+) • 


ịu + v-2 

ịu = 3 Ị 


hoặc < 

rơ 

1 

II 

s | 

|v = -l 1 


Ta có hpt < < 

[uv + 4(u + v) = 5 [uv + 4(u + v) = 5 

ịu + v- -10 

\uv = 45 

u = 3 

V — —1 

u — — 1 
v = 3 

Kết luận: Hệ phương trình có 3 nghiệm: (2;1), (-2;1), (0;5) 

2/. PT ^log(l0.5' +15.20*)= log(25.10') <=>10.5*+15.20* =25.10 
<»> 15.4' -25.2' +10 = 0 (chia hai vế của phương trình cho 5*) 


(vô nghiệm) hoặc 
Tìm được 2 nghiệm (x; _y) = (2;1) và (x; y) - (—2;1) 
Tìm được nghiệm (x; y) = (0;5) 


u — —1 
V = 3 


t = \(tm) 

, _ 2 . . 

t = — (Un) 

3 


Đặt t = 2*6 >0), Ta có pt : 15t - 25t +10 = 0 <=> 

Với t = 1 => 2* = 1 <=> x = 0 

2 2 . ( 2 \ 

Với t = ị=> 2*=± <=> x = log 2 =■ 

3 3 \3 

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là X = 0 và X = log 


í-ì 

v3y 

2 


3/ Đk:0<x<6. BPT <=> log 0 (2x 2 +4x) >log 2 ( 6 -x ) 2 

BPT <=> 2x 2 +4x > (6 —x ) 2 <=> X 2 + 16x —36 >0 <=> X < -18 hoặc X > 2 
Kết họp đk ta có tập nghiệm BPT là s =(2; 6 ) 

188/: Giải bất phương trinh: log,+ -log ! ( 8 x).log 3 x + log ! V <0 (1) 
Giải: 

Điều kiện x>0;Biến đối phương trình tương đương về dạng: 

log 3 2 X - (3 + log 2 x) log 3 X + 31og 2 X < 0 

Đặt t - x khi đó bất phương trình có dạng: 

/(f) = r-(3 + log 2 x)i + 31og 2 x<0 ( 2 ) 

Ta có: ^ = (3 + l °§2 x ) 2 ~121og 2 X = (3-log 2 x) 2 

~t = 3 

Do đó í(t)=0 có nghiệm: - - x 

Do đó (2) tương đương vơi: -3)(r - log 2 x) < 0 «(log 3 oc-3)(log 3 - log 2 jr) < 0 
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<í> 


|ìog 3 X-3 > 0 
[log 3 x-log 2 x<0 
|ìog 3 x-3< 0 
1 log 3 x-log 9 X > 0 




Jlog 3 X > 3 

Ịlog 3 X < log 2 X 

Jìog 3 x< 3 

ì log 3 X > log 2 X 


<=> 


'Ịx > 27 
|x > 1 
Jx< 27 
|o< X<1 


<=ỉ> 


X > 27 

0 < X < 1 


2 ^ ^ w |_ L &3 ^ ^ AW é>2 ^ L l 

Vậy bất phương trình có nghiệm là tập (0’ 0 u (27; + 0 °) 


189/: 1. Giaũiheã phốông trình : 


|x 4 - 4x 2 + y 2 — 6y+ 9 = 0 


[x 2 _y+ x 2 + 2y— 22 = 0 
2. Giải phương trình: log 4 (x +1) + 2 = log r “s /4 - X + log 8 (4 + x) 


3. Giải hệ phương trình: 


log^(y-2x + 8) = 6 
8 ' + 2 x .3 y = 2.3 x+y 


Giải: 


1 /^ 




Đặt 


|(x 2 -2) 2 +(y-3) 2 =4 
ị(x 2 +2)y + x 2 -22 = 0 

Ị(x 2 -2) 2 + (y-3) 2 =4 


(x 2 -2) 2 + (y-3) 2 = 4 


(x 2 -2 + 4)(y-3 + 3) + x 2 -2-20 = 0 (x 2 -2 + 4)(y-3 + 3) + x 2 -2-20 = 0 


I X — 2 = u 
y-3 = v 


Thay vào ta có hệ phương trình 


í ..2 , ..2 _ A 
\u + V =4 


n.v + 4(w + v) = 8 


\u = 2 _ ịu = 0 

Giải hệ ta được _ hoặc 

v = 0 1V = 2 


Thay vào phương trình ta có 


, J* = 2 _ |x = -2_ |x = yÍ2 _ |x= -V 2 
4 = 3 ; ừ = 3 ; |y=5 ; ly = 5 


2. log 4 (x +1) 2 + 2 = log p ^4 - X + log 8 (4 + x) 3 (2) Điều kiện: 


x + 1 ^ 0 


í -4 < X < 4 


4-x > 0 t 

^ ịx^-1 

4 + x > 0 L 


(2) <=> log 2 |x +1| + 2 = lơg 9 (4 - x) + log 9 (4 + x) <=> log 2 |x +1| + 2 = log 2 (16 - X 2 ) 

<=> log 9 4|x + l| = log 9 ( 16 -x 2 ) <=> 4|x + l| = 16 -X 2 

+ Với -1 < X < 4 ta có phương trình X 2 + 4x -12 = 0 (3); 

X = 2 

x = -6(loại) 

X = 2-SỈ2Ã 


(3)» 


Với -4 < X < —1 ta có phương trình x 2 -4x-20 = 0 (4); (4)«> 

X - 

Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là x = 2hoặc X = 2(\-SỈ6^ 


= 2 + >/24 (loại) 
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3. Pt đầu <=> y - 2x + 8 = (sỊĩ) 6 <z> y = 2x 
thế vào pt thứ hai ta được: 


8" + 2 x .3 lx = 2.3 3 " <=> 8 ' +18* = 2.27" <=> 

^2^ 


í Q \ 


v 27y 


v27/ 


= 2« 


(2Ỵ (23 

v3 J V 3V 


= 2 


Đặt:t = ệ , (đkt> 0), tacópt: r 3 +r-2 = 0«>(/-l)(r+í + 2) = 0 

V 3 ) 


<=>t = 1 => 


fx = 0 

|y = 0 


190/: 1. Giải hệ phương trình 


Jx 2 y + 2x 2 +3y-15 = 0 
jx 4 + y 2 -2x 2 -4y-5 = 0 


2. Giải phương trình: log(10.5* + 15.20") = x + log25. 

3. Giải bất phương trình 1 + log, X + log, (x + 2) > log^ỹ(6 — x) 


Giải: 

1/ Hệ pt <=>< 

Ta có hpt 


(x 2 - 1 )(y - 2) + 4(x 2 -1) + 4(y - 2) = 5 
^(x 2 -l) 2 +(y-2) 2 =10 
w 2 +v 2 =10 \{u + v) 2 -2ưv = 10 


. Đặt 


\u= X 2 - ỉ 
ịv=y-2 




\uv + 4(u + v) = 5 


<=> 

+) l 

+) i 


(vô nghiệm) hoặc 


u+v -2 
uv - -3 


<£=> 


\u= 3 
v = -l 


hoặc 


\u = -1 
V = 3 


wv + 4(ư + v) = 5 
Jw + v = -10 
Ịmv = 45 
ịu = 3 

v = -l 

[m = -1 

> = 3 

Kết luận: Hệ phương trình có 3 nghiệm: (2;1), (-2;1), (0;5) 

2/ PT <=>log(l0.5* +15.20")= log(25.10") <^> 10.5" +15.20" = 25.10" 

<^> 15.4" - 25.2" +10 = 0 (chia hai vế của phương trình cho 5") 

t = l(ím) 


Tìm được 2 nghiệm (x; y) = (2;1) và (x; y) — (-2;1) 
Tnn được nghiệm (x; y) = (0;5) 


Đặt t = 2 x (t>0), Ta có pt : 15t - 25t +10 = 0 <=> 


. _ 2 

t = — Um) 

3 


Với t = 1 => 2" = 1 <=> X = 0 

2 ..2 í 2^ 

Với í = 4=> 2" =ị o X = log 2 ị 

3 3 \3j 


Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm là X = 0 và X = log. 






3 /Đk: 0<x< 6. BPT o- log 7 (2x 2 +4x) >log 2 (6-x) 2 
BPT 2x 2 +4x>(6-x) 2 <» X 2 +1ÓX-36 > 0 -£7> X < -18 hoặc X > 2 

















Kêt hợpđkta có tập nghiệm BPTlà s =(2; 6) 
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191/ 1. Giải hệ phương trình : 


2 x—y — xy = 2xy(l - X) 

1 


(x"+2y )(! + —) =9 

l xy 

2. Giải phương trình: (6x + l)log 2 (x + l) + (x-l)log^(x + l) 3 - 7=0 

2 

3. Giải phương trình: 2'' ’ ' : 4' 1 = 4x 3 — 6x 2 + —X —— 


Giải: 

1/ Điều kiện Hệ -w> < 
Do l + xy^O,nênhệ 


2 x-y-xy 2 + 2 x 2 ỵ = 2 xy 

(x 2 + 2y 2 )(l + —) 2 =12 
xy 


(2x - y)(l + xy) = 2 xy 

l + xy N 2 _n x,y ^0. 
xy 


( x 2 + 2 y 2 )(^^) 2 =12 


<=> < 


2x-y = 


2 xy 

a + xy) 


■ 12(2x - y) 2 = 4(x 2 + 2y 2 ) 


(x 2 + 2y 2 ) = 12(—^—) 
1 + xy 


<=>11x 2 -12 xy + y 2 =0<=> 


y = x 

y = 1 lx 


+VỚÍ y = X thay vào hê ta được :x=y= l 
+VỚĨ y=l lxthay vào ta được hệ vô nghiệm 
Vây hệ có nghiệm (1 ;1) 


2/ Giảiphương trình: (6x + l)log 2 (x + 1)+ (x-l)log^ r (x + l) 3 -7 = 0 

2 

HD: Điều kiện:x>-l Phương trình <=> (6x + l)log 2 (x + l) + (6x-6)log 2 (x + l)-7 =0 
Đặt t = log 2 (x + 1),Phương trình trở thành: (6x + l)í 2 + (6x — 6)t — 7 = 0(*) 

+Nếu 6x + l = 0ox = -ị ;Pt :-7.1og 2 ^-7 = 0:Vô lý 


+Neu6x + 1 5* 0 <=> X TÉ :Pt (*) có a-b+c=0 nên(*) 

6 


t = -l 


t = 


7 <=> 


6x + l 


-1 


X = 


log 2 (x + l) = ——-(1) 
6x +1 


Ta có (l)<=>log 2 (x + l)~ — =0;Đặt /(x) = lơg 2 (x + l) - — , Vx e (-1;—) u(— ;+oo) 

6x +1 6x +1 6 6 

1 42 -Ị 1 

/’(*)= - " - + — - >0 ,Vx e (-1;—Gu(—^;+oo) 

(x +1) ln 2 (6x + l) 2 6 6 

Do đó hàm số đồng biến trên các khoảng (-1;—-) và (—rS+oo). 

6 6 
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+Hàmsố đồng biến trên (-1;—-) nên phương trình có nhiều nhất một nghiệm trên (-1;—3-) 

6 6 

Thử với X = : (1) <í> log 2 (^-) + 2 = 0 Đúng. 

+Hàm số đồng biến trên (— ;+oo) nên phương trình có nhiều nhất một nghiệm hên (— ;+oo) 

6 6 

Thử với x= 1 ta được: (1) «> log2 2 -1 = 0Đúng. 

-3 -1 

Tóm lại phương trình có 3 nghiệm: X = —-- ; X = —-; X=1 

4 2 

3/ Giải phương trình: 1 — 4' 1 = 4x 3 — 6x 2 + — X — — 

Hd: Phương trình <v> - 4 Ĩ_1 = 4x 3 — 6x 2 + -X- — <=> 2^ 2 ~ x — 2 2x ~ ì - 8x 3 — \2x 2 + Ix — 3 

2 2 

2^~ x +2-x = 2 2x - 1 + 8 jc 3 - 12x 2 + 6x - 1 <=> 2^ +2-x = 2 2 *- 1 + (2x - 1) 3 

Xét hàm số: f(t) = 2‘ +t 3 có f\t) = 2' ln2 + 3r >0 Ví e i? .Do đó f(t) đồng biến trên R 
Phương trình: <=> f(ị/2-x ) = /(2x-1) <=> ị/2-x = 2x-\ 

Vậy phương trình 8x 3 - 12x 2 + 7x - 3 = 0 <=> (x - l)(8x 2 -4x + 3) = 0^x = l có nghiệm X=1. 


192/: 

1 .Giải phương trình: -j36Ĩc~^63x + 2J = 15 — 27 JC +- 2^/9Jr^9Jc+^. 

2. Cho hai số thực X, y thỏa mãn yjx + 1 + ựy+ 15 = — — — Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của p = X + ỵ . 

3. Tìm m để phương trình 12x/4 + x-3x 2 = 3x - 24 + mị3\fx~+ĩ + 2a/4-3x j có nghiệm . 

4. Giải hệ phương trình: 

log 2 X + log 2 y = 9_ 

l + (log 2 x) 2 l + (log 2 j) 2 10 
(l + log x 2.1og y 2)log 2 xy = - 

Giải: 

1) Từ dấu hiệu V36x 2 -63x + 27; 2^9x 2 - 9x + 3 = ự36x 2 - 36x + 12 


Nhân liên họp và biện luận ta được nghiệm duy nhất x — 


15 

27 


2. HD.(nhiều cách ) Đặt yfx +1 — w > 0; y/} ; + 15 — V + 0 ta đưa được về hệ PT đối xứng. Từ đk PT 
có nghiệmkhôngâmta tìm được 2(1 +a/T 7) < p < 16 

3. HD. ĐK. Đặt t = 3\fx +1 + 2yÌ4 — 3x —> í e --v/ĩĩ; 7 J ta chỉ việc tìm GTLN,NN hên đoạn này của hàm 


số / (0 ^ 


1 

t 
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4. ĐK, đặt log 2 x = u\ log 2 y = V và u + - = ra; v + - = n (1 ra, n\ > 2) 

u V 

Ta được 4 nghiệm (4,2) ,1 2; -s/2 ) và giao hoán của bộ số. 

793. Giải phưong trình: ^X + 34 — \Jx—3 = 1 


Giải: 

Đặt u = ựx + 34, V = -ựx-3 . Ta cã : 


u — V = 1 |U-V=1 

<=> 


--3 _ .3 

u - V = 


37 |(u-v)(u 2 + v 2 + uv| = 


u-V =1 

) = 37 ^Ị(u-v) 2 +3uv =37 w \uv=12 


( u — V =1 

<=> ị <=> 


1 u = —3 
[v = -4 
|u = 4 
V = 3 


Với u = -3 , v = - 4 ta có: x = - 61 ; 

Với u = 4, V = 3 ta có: x=30 
Vậy phưong trình đã cho có 2 nghiệm : x= -61 và x= 30 


194/ 

Giải: 


(3x + y)(x + 3y) A /xỹ = 14 
(x + y)(x 2 + y 2 + 14xy) = 36 


[3(x + y) 2 + 4xy ]ựxỹ = 14 
(x + y)[(x + y) 2 + 12xy] = 36 


(3x + y)(x + 3y)^/xỹ" = 14 
(x + y)(x 2 + y 2 + 14xy) = 36 

Đk: xy > OHệ banđầutưongđưong 

10 

ịa = x+y . I (3a z + 4b~)b = 14 \3a z b + 4b J =14 

Đặt < .—1 thay vào hệ trên được 1 < 

{b = Ậxy>0 [a(a 2 +12h 2 ) = 36 [a 3 +12ữh 2 =36 

., .„ \a\3k + 4k i ) = \4 

Nhận thây a=0 không là nghiệm của hệ trên. Đặt b=ka thay vào hệ trên được \ . Ta suy 

[<r(l - 12Ả 2 ) - 36(1) 

ì _ ? , 1 , 1 _ ... 

ra phưangưình 72k -84k +54k-7=0 <=>£ = — =>b = — <7 => a = 6b thay vào (1) được a=3, từ đó b=l/2 

6 6 



r ~ 

3 + 2S. 

x + y = 3 

x+ y = 3 

X = - —— 

, — 1 <=M 

1 1 

hoac < 

v/*ỹ=~ 

*=ĩ 

3-242 



} 2 


X = 


y = 


3 -2yỊĨ 
2 

3 + 2 yfĩ 


195/. Giải phưong ưình: yjx 2 — 3 — >/x—ĩ + x 2 -x-2 = 0 (xeD ) 
Giải: Giải phương trình: yjx 2 -3 —yỊx — ỉ + x 2 - X - 2 = 0 (xeO ) 


ĐK 


:J X 3 0 <=> X > >/3 ; Đặt u = -v/x 2 -3 , u > 0, V = yỊx-ỉ , V > 0 

[x-l>0 
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Suy ra: u 2 -v 2 =x 2 -x-2 
Ta được phương trình: u-v + u 2 -v 2 =0 

«>u-v + (u + v)(u-v) = 0 <=>(u-v)(l + u + v) = 0 <£> 

Vì u > 0; V > 0 nên loại u + V = - 1 

Khiu=v =>-\/x 2 -3=>/x-1«>x 2 -x-2 = 0 <=> 

Vì X > 77 , nên X = - 1 loại. 


u = V 
u + V = —1 


X = —1 

X = 2 

Vậy phưong trình có 1 nghiệm X = 2. 


196/. Giải hệ phưong trình: 


log 2 y/x + y = 3log 8 (yỊx-y + 2) 
yjx 2 + y 2 +l-yjx 2 -y 2 =3 


Giải: 

Điều kiện: x+y>0, x-y>0 
log 2 yỊx+y =31og g (2 + Jx-y) 

yỊx 2 + y 2 + l-^Jx 2 - y 2 = 3 


<=> \ 


sjx + y =2 + ^Jx-y 
^x 2 + y 2 + ỉ-yjx 2 -y 2 =3 


c Ậi-\fv =2 (u> v) u + v = 2'Jũv + 4 

\u = x + y 

Đặt: < ta có hệ: ( /2 ,,.2,0 _ <=><^ 12 ,,.2,0 _ 

Wííl±rĩ±l_vĩr=3 

u + v = 2\fũv+A ( 1 ) 

° Ị(u + vý-2uv + 2 r— . Thế (1) vào (2) ta có: 

y--VMV =3(2) 

\íuv + 8\íữv + 9 — \fữv = 3 uv + 8\íũv + ọ = 13 + \íũvÝ uv = 0. Ket hơn 11 ì 


7«v + 8 a/Ũv + 9 -77v = 3 <=> uv + 8\[ũv +9 = (3 + yfũv) 2 ouv = 0. Kết họp (1) ta có: 
f uv = 0 
\u + V = 4 

KL: Vậy nghiệm của hệ là: {x; y)=(2; 2). 


<c=> ỉ-í = 4, V = 0 (vỡ n>v). Từ đó ta có: X =2; y =2.(T/m) 


797/. 1 .Giải hệ phương trình 


3 ĩx ~ 2y -5.6* +4.2 


3jt-2 V _ 


0 


.7- v ~>' =77+ (777-77x777 + 77) 2 

2. Giải bất phương trình log - ( * + ĩ )2 -log.^-tl) 3 > 0 

X -5x-6 

Giải: 

,, fx, y >0 
7/ ĐK: J 

[x>y 

Hệ phương trình 

j 3 3^ 2y _5 6 V + 4.2 3v - 2v = 0 


3 3x ' 2v -5.6' + 4.2 3x ’ 2 - v = 0 Ịĩ 3x - 2y -5.6' + 4.2 3x ~ 2y = 0 

77-7 - 77 = (2 y- x )(727 + 77) Ịx - 2 y = (2y - x)(777 + 77)(T x-y + 77) 


3 3 *“ 2 - v -5.6 X +4.2 ix ~ Zy =0 


(2y - x)[(777 + 77x77^7 + 77) + !] = 0 [2y-x = 0 

(do 727+ 77)(7x-y+77) + l + 0) 


3x-2y 
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j3.v-2y 


-5.6' +4.2 3x ~ 2y =013 Z ' -5.6' +4.2 Z ' = 0 (1) 


2x 


\2x 


<=> 


2y = X 


<=> ■ 


2y = X (2) 


-3o, ,3, 


Giải (1): 3 2 ' -5.6' + 4.2 2 ' = 0 <=> (ị) 2x -5.(^)’ + 4 = 0 <=> 


(|r=4 


<=> 


x = 0 
X = log 3 4 


Với X = 0 thay vao (2) ta được y = 0 


1 


Với X = log 3 4 thay vao (2) ta được y = T-log, 4 

2 2 2 


Kết hợp với điều kiện ta được nghiệm của phương trình là X = log 3 4 ,y = —log 3 4 

2 2 2 


198/ 1. Giải hệ phương ưình: 
2. Giải hệ phương trình : 


[ X 2 + ỷ + xy+ 2x = 5y 
{(jf + 2x)(x+y-3) = -3y 
\log^y-x)-log 2 x=l 

[ự2/+3-ự2x-l=2 


(x,yeR) 


Giải: 

1/ Nếu y = 0 => X 2 + 2x= 0 <=> 
X 2 +2x 

Nếu y^o, hpt <=> 


y 

X 2 +2x 


x=0 
X = -2 

+x+y=5 


>hệ có nghiệm (0;0);(-2;0) 
X 2 +2x 


;đặt < 


y 


íu+ v= 2 1 

\u=3 í 

_ <=>\ 

hoặc < 

[uv=-3 

[v=-l 1 


.(x+y-3) = -3 

u=-l 
v= 3 


u= 


y ta có hệ: 
v= x+_y-3 


Với 


Với 


u= 3 
v=-\ 


u=-l 
v= 3 


x ĩ +2x _ 

y <=> 

x+y-3 = -1 

X 2 +2x 


x= 1 
^=1 


hoặc 


[x=-6 

u=8 


= -l 

7 (vô nghiệm) 


x+j-3 = 3 

Vậy hệ phương trình đã cho có 4 nghiệm (x; y) là: (0; 0) ; (-2; 0); (1; 1) và (-6; 8) 


2/ Đk: ị 


^ 1 

x>- 


2 ; Pt hai ^ỊĨỹ+3 =2 + ^2x^ĩy-x=2^2x^ĩ 
y> X 

Thế vào pt còn lại ta được : 

n -- 4f2x-1t 2 2 2 

21og 2 2y2x-l -log 2 x= 1 <z> log 2 -——— = 1 <» 4(2x-l) = 2x<» x=^-=> y=^- + —Ị= ,(tmđk) 

X 3 3 V3 

2 2 2 

KL: hệ có nghiệm (x;y) là ( ^ ; ^ + ~^=) 

■ 3 3 V3 






















1 


199/ 1) Giải phương trình sau: 

2/ Giải hệ phương trình : 


1 

— + 
X 
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= 2 


2 


2009* 2 -* 2 = *; +2Q1Q 

y 2 +2010 

31og3(x + 2y + 6) = 21 og 2 (x + y + 2) +1 
Giải: 1/+) ĐK: xe(~v/2; yỊĨ)\ {0} 


+) Đặt y = V 2 — -V 2 , y > 0 Ta có hệ: 


+) Giải hệ đx ta được X = y = 1 và 


y = - 


ịx+ y = 

2xy 

Ịx 2 + y 2 = 2 

-1+-n/3 

-\-S 

2 

A - 

-i-^ ; 

-i+>/3 

2 

r 2 


+) Ket họp điều kiện ta được: X = 1 và X - 


-W: 


2009 y2 -* 2 =* +2010 (1) 

2/1 y 2 + 2010 

31og3(x + 2ỵ + 6) = 21 og 2 (x + y + 2) + 1(2) 

+) ĐK :x+2y=6>0vàx+y + 2>0 

+) Lấy loga cơ số 2009 và đưa về pt: X 2 + log 2009 (x: 2 + 2010) = y 2 + log 200Ọ (_y 2 + 2010) 
+) Xét và CM HS /(í) = t + log 2009 (í + 2010), t > 0 đồng biến, 
từ đó suy ra X 2 = y 2 <=> x= y, X = - y 

+) Với x = y thế vào (2) và đưa về pt: 31og3(x +2) = 21og2(x+ 1) = 6t 


Đưa pt về dạng 


/ịV keY 


+ 




= 1 




cm pt này có nghiệm duy nhất t = 1 


=> X = y =7 

+) Với X = - y thế vào (2) được pt: log 3 (y + 6)=l=>y=-3=>x = 3 


200. Giải hệ phương trình: 


X 3 + y 3 = 1 

x 2 y + 2xy 2 + y 3 =2 


Giải: 




















2x + ỉ = ễ 
ỵ x o< 

«13 

2y + f = f 

X y 


x = y 
xy = -2 

2x + i = Ị 

y X 


<^> s 


2(x-y) + 


2x + — = — 

y X 

x = y 

2x4 = 1 

X X 


(l 

0 


í 3 

3 ì 

— 

— 

— 

u 

X J 


l x 

y J 


<^> 4 


2(x-y) = -fa) 
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K - 

xy 

y X 


2x + i = 2 


<^> 


2 

y=„ 

X 


<^> 


2x ■ 


X _ 3 
2 X 


X = y = 1 
X = y = -1 

x = 4ĩ,y = -yfĩ 
X = -•v/2,y = yj2 


201. Giải phương trình : (3x + l)-Jlx 2 -1 = 5x 2 + — X - 3 
Giải: 


PT <=> 2(3x + l)V2x 2 -1 = 10x 2 + 3x - 6 

2(3x +1)V2x 2 -1 = 4(2x 2 -1) + 2x 2 + 3x - 2 . Đặt t = *Jlx 2 -1 (t > 0) 

Pt trở thành 4 1 2 - 2(3x + \)t + 2x 2 + 3x - 2 = 0 

2x — 1 X + 2 

Ta có: A'= (3x + l) 2 -4(2x 2 +3x-2) = (x-3) 2 Từ đó ta có phương trình có nghiệm : t = —^—;t = — 


Thay vào cách đăt giải ra ta được phương trình có các nghiệm: X e 

, cl+x 2 cl-x 2 

202. Giải bất phương trình : 5 — 5 >24. (2) 

, cl+x 2 c l-x 2 

Giải: Giải bất phương trình: J —J >24. (2) 

(2) 5(5* 2 ) 2 - 24 ( 5 *')-5 >- 0 <=> 5' 2 >- 5 <=> X 2 > 1 


-l + Vó .2 + VổÕ 


X >- 1 

x< -1 


203 1) 1 x 2 + y 2 +xy + l = 4y _ |21og 1 _J(l-x)(j + 2)] + 21og 2+y (l-x) = 6 

1 y(x+y) 2 = 2x 2 +7y + 2 ’ |log l _„(y + 5)-log, J ., 1 (x + 4) =1 


Giải: 1) V ^ 0, ta có: 


l°Si-*(y + 5) - log 2+ y (x + 4) 

I X 2 +1 

[ X 2 + y 2 +xy + l = 4y 


Ịy(x+ y) 2 = 2x 2 +7y+ 2 


<=> < 


+ X + y = 4 


y 


(x+yỹ-2 


X 2 +1 


= 7 


y 


Đặt u = 


X 2 +1 


V = x+ y ta có hệ: 


í u + v = 4 

r u = 4-v 

< - o 

, <=> 

< 

N 

1 

R 

II 

[v 2 + 2v-15 = 0 


+)Với V = 3, u = lta có hệ: 


íx 2 +1 = y ịx 2 + 1 = y fx 2 +x-2 = 0 


1 <=> ị ' 

x+ y = 3 1 y = 3-x 


oi __ <=> 

y = 3 - X 


V = 3, u = 1 
V = -5, u = 9 
X = 1 , y = 2 
X = -2, y = 5 
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lữ ịx 2 +l=9y fx 2 +l = 9y íx 2 +9x + 46 = 0 

+) Với V = -5, u = 9 ta có hệ: < ■_ <íí> < ■ <=> < , hệ này vô nghiệm. 

[x + y = -5 [y = -5-x [ y = - 5-x 

KL: Vậy hệ đã cho có hai nghiệm: (x; ý) = {(1; 2), (-2; 5) Ị. 


2) + Điều kiện: 


I -xy - 2x + y + 2 > 0, X 2 - 2x +1 > 0, y + 5 > 0, X + 4 > 0 
[ 0 <1 — x^l, 0<2+y^l 


(/). 


í2log y _ x [(1 x)( y + 2)] + 21og 2 (1 - x) = 6 ílog^O + 2) + log 2 (1 - x) - 2 = 0 (1) 
{!)<>< <>■ 


log,^(y + 5)-log (x + 4) 


= 1 


[log^Cy + 5) -log 2+v (x + 4) = 1 (2). 


1 


Đặt log 9+y (1 — x)=t thì (1) trở thành: r + 2- 2 = 0<=>(í-T)=0<=>r = l. 

Với t = ì ta có: 1 — X = y + 2 -o y = —X — 1 (3). Thế vào (2) ta có: 
log l ;t (-X + 4) - log l t (x + 4) = 1 <tí> logj , x + 4 = 1 <=> A + 4 = 1 - X <=> X 2 + 2x = 0 


x + 4 


x + 4 


<=> 


x = 0 
X = -2 


. Suy ra: 


y = -i 

y = l 


+ Kiếm tra thấy chỉ có X = -2, y = 1 thoả mãn điều kiện trên. 

Vậy hệ có nghiệm duy nhất X = -2, y = 1. 

1 1 Q 

204. Giảiphuongtrình 2-log/y (x + 3) + 2-Tog 4 (x-l) = log 2 (4x) (2) 

2 v 4 

Giải: 

Điềukiện: 0<X^1 ; (2) <=> (x + 3)|x —1| = 4x 

Trường hợp 1: x> 1 (2) <=> X 2 - 2x = 0 X = 2 

Trường hợp 2: 0 < X < 1 ( 2) <=> X 2 + 6x — 3 = 0 ■£> X = 2^3 — 3 

Vậy tập nghiệm của (2) là T = 12; 2 ^/ 3 " — 3| 

sfx + ^3-y = \Ì3 
^yfỹ + yj3-X=y/3 
Giải: Điều kiện: 0<x<3,0<y<3 


205. Giải hệ phuong trình 


Ta có < 


4x + ^j3-y = yfĩ 
yfỹ + y/3-x = >/3 


<=> i 


<=> • 


■y/xQ-y) + ựy(3-x) =0 
fx(3 — y) = 0 


X - y + 2^1 x(3- y) = 0 

y-x + 2yỊy(3-x) = 0 

X = 0 


<=> 


y(3-x) = 0 

Kết luận : Hệ có hệ có hai nghiệm 


y = 0 , , fx = 0 fx = 3 

; Kiêm tra ta thây < _ thỏa mãn. 

X = 3 [y = 0 [.y = 3 


7 = 3 
x = 0 íx = 3 
y = 0’ly = 3 

, ct+x 2 cl-x 2 

206. Giải bất phuong trình : J —J >24. 


( 2 ) 


Giải: 
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Giải bất phương trình : 5 x —5' ' >24. (2) 

(2) ^ 5(5^) 2 -24(5^)-5^0 o5‘V5»x 2 >1o 

207. 1/ Giải phương trình: \ịl -X 1 + x^Ịx + 5 = ^3-2x-x 2 (reO) 


X >-1 

X -< -1 


2/ Giải hệ phương trình 


logj (y-x)-log 4 - = l 

4 y (x, y SŨ) 

x 2 + y 2 = 25 


Giải : 
1/ 


Giải phương trình: -X 2 +x\Ịx + 5 = \l3-2x-x 2 (x <E □ ) 


PTo 


3 - 2x - X >0 


3 - 2x - X >0 


1 -X 1 +x\Ịx + 5 =3-2x-x 2 ì Xy /X + 5 =-2(x + 2) 




-3<X<1 

x^O 

^/x+"5 = -2. 


x + 2 


[-2 < X < 0 




(x + l)(x 2 -ló) = 0 
2/ Giải hệ phương trình 


<=> X — -1. Vậy phương trình đã cho có một nghiệm X = - 1. 

1 


logi (y-*)-log 4 -^ = l 
4 y 

x 2 + y 2 = 25 


(x,yeũ I 


x ịy-X > 0 

Điêu kiện: < Hệ phương trình 

y > 0 



log 4 (y-x) + log 4 - = -l 

, y-x 1 

log 4 =1 

<=> j 

y <=> • 

y <=> < 


X 2 + y 2 = 25 

X 2 + y 2 = 25 

k. ^ V. 


y-x _\ 

ỹ— - 4 
X 2 + y 2 = 25 


Jx = 3y Jx = 3y 

^ịx 2 + y 2 =25^ [9y 2 + y 2 = 25 


<=>{ 


X = 3y 

2 _ 25 

y w 




(vy) = 
(vy) = 


f 15 5 ^ 


15 _5_ a 

>/nr ựĩõ 


(không thỏa mãn đk) 


V \ỊÍV Mívy 

Vậy hệ phương trình đã cho vô nghiệm. 
208 1/ Giải phương trình: x 2 -4x-3= yfx + 5 

2/ Giải phương trình : 2 k 


) log 5 (x+3) _ x 


Giải: 



































Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 


1/ X 2 - 4x + 3 = ựx + 5 (1) 

TX§ : D = [-5; +oo) (l) <=>(x-2) 2 -7 = ^/x + 5 

®3Et y - 2 = s/x + 5 , y>2=>(y-2) 2 =x + 5 


Ta cã hỡ : 


(x-2) 2 = y + 5 

(y-2) 2 = x + 5 <» 
y>2 


(x-2) 2 = y + 5 
(x-y)(x + y + 3) = 0 
y>2 


X = 


X = —1 


5 + a/29 


|(x-2) 2 =y + 5 
x-y = 0 

^ |(x-2) 2 =y + 5« 
x + y+ 3 = 0 
.y>2 

2/ ĐK : X > 0 PT đã cho tương đương với : log 5 ( X + 3) = log 2 X (1) 
Đặt t = log 2 X, suy ra X = 2‘ 


(2)^log 5 (2'+3) = t^2 t +3 = 5 t 




+ 3 






+ 3 


;f(t) 


v3y 

Í2\ 

, 3 , 


v5y 

ln0,4 + 3 


= 1 ( 2 ) 




lnO, 2<0, Vt eR 


Xét hàm số : f(t) = í 1 

V 3y V 
Suy ra f(t) nghịch biến trên R 

Lại có : f(l) = 1 nên PT (2) có nghiệm duy nhất t = 1 hay log 2 X = 1 hay X =2 
Vậy nghiệm của PT đã cho là : X = 2 


208. Giải bất phương trình: (4x - 3) \Ịx 2 -3x + 4 > 8x - 6 (1) 

Giải: Giải bất phương trình: (4x-3)a/x 2 -3x + 4 >8x-6(l) 

(l)^(4x-3)Ịựx 2 -3x + 4-2j>0 

Ta có: 4x-3=0<=>x=3/4 

\/x 2 -3x + 4-2=0<=>x=0;x=3 
Bảng xét dấu: 


X 

-00 

0 


% 2 


+ 00 

4x-3 


1 

- 

0 + 

+ 

\Jx 2 -3x + 4 -2 


+ 0 

- 


- 0 

+ 

vế trái 


- 0 

+ 

0 - 0 

+ 


Vậy bất phương trình có nghiệm: X e 


0;1 

4 


u[3;+oo) 


209. 1/ Giải hệ phương trình 


9 9 

x^ + y^ +x + y = 8 

X t y t 1 7 

— + 21 + 1 = — 


y x 


xy 










































2/ Giải bất phương trình : log J log 5 ịsjx 2 + Ỉ + X 

2 v 

3/ Giải bất phương trình : 3^^ + 3 1_ ^^-4>0 
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)>log 2 log 1 (V^Ĩ- J c) 


Giải: 

1/ Hệ <=> 


x+y = 3 

<=> 1 x + y =-2 : 

x + y-xy = 1 

Vậy nghiệm của hệ là : (x;y) = (1 ;2),( 2 ; 1),( 1 ;-3 ) (-3; 1) 


Ị (x + y) 2 + X + ỵ - 2 xy = 8 
[(x + y) 2 -xy = 7 


2 / 


£)kx> 0: Bpt <=> log 3 log! Ịa/x 2 + 1 - xj + log 3 log 5 ỊVx 2 + 1 + xj < 0 

<=>log 3 log ị ịy/x 2 + 1 -xjlog 5 Ị-\/x 2 + 1 + VxỊ <0 

<=> log 2 5 Ị>/x 2 +1 + xj < 1 0 < log 5 Ụx 2 +1 + xj < 1 <=> ^x 2 +1 + X < 5 

/—- í5 -X > 0 19 


X 


\Ịx 2 +1 < 5-x <=> • 


, , „ , „ 12 
Kêt họp đk ta có 0 < X < -7 

5 

3/ Đk : X > -1 


Pt <z> - 4.3^ + 3 > 0 


12 

+ l<(5-x) 5 


3^ >3 

■n/x + 1 > 1 

2^ x+ỉ < ị 

4x+ĩ<0 l 


x>0 

X = -1 


210. 1 .Giải hệ phương trình : 


ịx 4 -x 3 y +x 2 y 2 =1 
[x 3 y -x 2 +xy =-l 


2) Giải phương trình: Log x(24x +I y-X + log x 2 (24x +1) x = log (24x + 1 )X 

3) Giải bất phương trình: log x ( log 3 ( 9 X - 72 )) < 1 


Giải: 

l/*Biến đối hệ tương đương với 


j (x 2 -xy ) 2 = 1 -X 3 y 
[x 3 y -(x 2 -xy) = -l 


__ , , íx 2 -xy=M . , „ Ím 2 =1-v 

*Đặtẩnphụ ị , ta được hệ < 

[x 3 y = v [v-u =-1 

*Giải hệ trên được nghiệm (u;v) là (1;0) và (-2;-3) 

*Từ đó giải được nghiệm (x;y) là (1;0) và (-1;0) 

2/ *Điềukiện :x>0 
*TH1 : xét X=1 là nghiệm 

*TH2 : xét X 5*1 , biến đối phương trình tương đương với 
1 2 1 
l + 21og,(24x +1) 2 + log^ (24x +1) _ log, (24x +1) 
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Đặt log^ (x + 1) =t , ta được phương ưình 
1 2 1 

- + - giải được t=l vàt=-2/3 


1 + 2t 2-\-t t 
*Với t=l => log^. (x +1) = 1 phương ưình này vô nghiệm 

*Với t=- 2/3 =^> log^ (x +1) = - ^ 

«x 2 .(24x+1) 3 =1 (*) 

Nhận thấy X =— là nghiệm của (*) 

8 

Nếu X > - thì VT(*)>1 
8 

Nếu X < ^ thì VT(*)<1 , vậy (*) có nghiệm duy nhất X = ^ 
*Ket luận : Các nghiệm của phương trình đã cho là X=1 và X = ■ 


3/ *Điềukiện: 


X > 0 

-72) > 0 giải được X > log 9 73 
9 X -72 >0 


Vì X > log 9 73>1 nên bpt đã cho tương đương với 
log 3 (9* -72) <x <=>9* -72 <3^ <=> 
*Ket luận tập nghiệm : T = (log 9 72; 2] 


13 * > -8 
3* <9 


<=>x <2 


211. 1. Giải bất phương trình log^x 2 -4x+l)-2x>2-(x+2)log, 
2/ Giải hệ phương trình 


2 V 


1 ^ 

— — X 

2 J 


\2 ĩx+l +2 7 ‘ 2 =3.2 ỵ+ỈA 
I J3x 2 + 1 + xy= s! x+\ 


Giải: 


1/ĐK: 


fl 

r 1 

—-X >0 

X < — 

2 <=>• 

2 <=>< 

4x 2 - 4x +1 > 0 

(2x-l) 2 >0 


. 1 
X < ^ 

2 _ _ 1 
<4> X < 4- 
. 1 2 
X * - 


(•) 


<»X [log 2 (l-2x) + l]<0 

X > 0 

log 2 (l — 2x) +1 < 0 

X < 0 

log 2 (l — 2x) +1 > 0 


<=> 


<=> 


fx>0 

Ịlog 2 2(l — 2x) < 0 
fx<0 

[log 2 2(l — 2x) > 0 


<=> 


(x>0 

Ị2(1 — 2x) < 1 
(x<0 

Ị2(1 — 2x) > 1 


<=> 


1 

X > — 

4 

X < 0 


Kết họp với điều kiện (*) ta có: 4 < x < 2 h°ặ c x< 0- 
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2 / 


2 3x+1 + 2 y ~ 2 = 3.2 y+3x (1) 

yỊsĩc +1 + xy = Vx + 1 (2) 


Phương trình (2) <=> 


<=> < 


X>-1 

X = 0 -w> 

3x + y -1 = 0 


X + 1>0 Jx>-1 

3x 2 + 1 + xy = X + 1 jx(3x + y - 1) = 0 

X = 0 
ịx>-l 
1 y = 1 - 3x 


* Với X = 0 thay vào (1)2 + 2 y ~ 2 = 3.2' <=> 8 + 2- v = 12.2' <=> 2 y = 21 <=> y = 


8 


Với 


Ịx>-1 
ly = l — 3x 


Đặt t = 2 Vì X > -1 nên t> — 

4 


(3) <=> t + — = 6 <=> t — 6t +1 = 0 <=> 
t 


212 1. Giải phương trình: 


11 


thay y = 1 - 3x vào (1) ta được: 2 ix+l + 2 ix ~ l = 3.2 


1 


t = 3 - V8(loại) 
t = 3 + '\ís 




x = ^[log 2 (3 + V8)- 


y 


= 2-log 2 (3 + V8) 


X +1 + v/3 — X 


— 1 + y/3 + 2x — J 


2.Giải hệ phương trinh: ị xl ° s > yy+**>* . . 

[xlog 3 12 + log 3 X = y + log 3 y 

Giải: 1/ TXĐ: xe [—1;3] Đặt t= -t/x +1 + -y/3-X , t > 0=> v3 + 2x-x 2 = ——— 

X = -1 


đc pt: t 3 - 2t - 4 = 0 o t=2 Với t = 2 o -v/x + 1 + SỈ3-X =2 <=> 


X = 3 


(t / m) 


2/ TXĐ: 


íx > 0 


ừ>0 

íxlog 2 3 + log 2 y = y + log 2 X (V.y = 2 3 '.x Jy = 2x 
jxlog 3 12 + log 3 X = y + log 3 y |l2\x = 3 v .y [3 x .y = 2 y j 

___ Ẵi , , , yị5l-2x -X 2 

2/3. Giải bất phương trình: —-—-<1. 

Giải: 


<=> t 


x = log 4 2 


y = 21og 4 2 


\Í51-2x-X 


1 — X 


<!«• 


1 — X 

1 - X < 0 

51 - 2x - X 2 > 0 

1 - X > 0 

51 - 2x - X 2 > 0 
51-2x-x 2 < (1-x) 2 


<=> 


X > 1 


X e 


-l->/52;-l + >^2 


X < 1 

X G (—oo; -5) u (5; +00) 


X e 


o X e 


-l-^52;-5)u(l;-l + V52 


-ỉ-j52;-ỉ + yỊ52 


, 8 
log 2 — 

2 11 


1 


(Ưm TXĐ) 








































214. a)Giải bất phương trình: 9 w+l -34.15 w + 25 2x ~ xỉ+l 
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>0 

b)Tìm a để hệ phương trình sau có nghiệm : l^+l + \Ịỹ ĩ a 

[x + y = 2a + ì 

Giải: a) 9 W+1 -34.15 w + 25 2a ” a ' 2+1 >0^9.3 2(2a ~ a2) -34.3 2 a ^ 2 .5 w + 25.5 2(2a - a ‘ 2) >0 

3Ỵ 2 
3Ỵ 


«9. 


3 

v5y 


-34. 


3 

v5y 


+ 25 >0« 


<1 


> 


25 


<=> 


2x - X 2 >0 


<=> 


jcg(-oo;1-V3)u(0;2)u(1 + >/3;+oo) 


2x-x< -2 

KL: Bpt có tập nghiệm là T= (-00; 1 - ^3) u (0; 2) u (1 + >/3; +00) 

yfx + ĩ + yỊỹ -T = a 

^/r4- I 4- ./aí — I — n . . 

b) đ/k X > -1; y > 1 .Bất pt 77 


\Ịx + l + yjy-ỉ = a 
G/x+I) 2 + (ựỹ^rì) 2 = 2« +1 


77 < 


ựxTI.ỰPT = \[a 2 -(2a +1)] ’ Vậy 


y/x + 1 và s[ỹ-\ là nghiệm của p/t: T 2 -ÓT + i (a 2 - 2« -1) = 0 * .Rõ ràng hệ trên có nghiệm khi p/t* 


có 2 nghiệm không âm 77 


À > 0 
s>077( 
p> 0 


a 2 - 2(a 2 - 2a -1) > 0 

ũ > 0 77 1 + >/ 2 " 5Í ư 5Í 2 + -v/ó 

-Ị-(a 2 -2a-l)>0 
2 


Jx + y + Jx - y = 2J V 

2i5. 1/Giải hệ phương trình: < ■ (x, ye R) 

[vx + yj5y = 3 

2/ Giải bất phương trình 2 log ^ A + x 21og2 * - 20 < 0 

Giải: 

1 / đk: x+y>0,x-y>0, y > 0 

/-7-7 _ 77-7 „ Í2y - X > 0 (3) 

PT(1)<=> 2x + 2ựx 2 -y =4y <=> 7* -y =2y-x oị 

[5y = 4 xy (4) 

Từ PT(4) 77 y = 0 V 5y = 4x 


Với y = 0 thế vào PT(2) ta có X = 9 (Không thỏa mãn đk (3)) 
Với 5y = 4x thế vào PT(2) ta có \fx + 2\[x = 3 77 X = 1 




KL: HPT có 1 nghiệm (x; ỵ) = 


IX 


v 1 ; 5 y 


2/ Điều kiện: x> 0 ; BPT <=> 2 41ogzX + x 21ogz * - 20 < 0 Đặt t = log, X. Khi đó X = 2'. 


BP T trở thành 4 2f2 + 2 2 ' 2 - 20 < 0. Đặt y = 2 2f2 ; y > 1. 

BPTtrở thành y 2 + y-20<077-5<y<4. 

Đối chiếu điều kiện ta có : 2 2 ' 2 <4<=>2t 2 <2<=>r 2 <!<=>-! < t < 1. 
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Do đó - 1 < logi X < 1 <=> < X < 2 

216. 1/Giải hệ phương trình: 


2 2 2 xy 

X + y + —= 1 

x+y 

■ựx + y = X 2 - 


■ S ỊX + y - X -y 

2/ Giải bất phương trình: log J log 5 Ụx 2 +1 + xj > log 3 log J ịyjx 2 +1 - X j 

3 5 


Giải: 


■^ + y» + Ì5L = l(l) 

x+y 

ựx + y = X 2 - y (2) 


(dk x+ y > o) 


y Id x ^y= x ~y 

(1) <=> (x + y) 2 - 2xy + -1 = 0 <=> (x + yỴ - 2xy (x + y ) + 2xy - (x + y ) = 0 

<^>(x+ y)í(x+ y) 2 -lj-2xy(x + y-l) = 0<^>(x+ y-l)[(x + y)(x + y + l)-2xy] = 0 

rx+y = l (3) 
x 2 + y 2 + x+y = 0 (4) 

Dễ thấy (4) vô nghiệm vì x+y>0 ; Thế (3) vào (2) ta được X 2 — y = 1 

x+ y = 1 
Giải hệ ị „ 

x 2 -y=ì 

2/ log.log, (V? 

Đk: x>0 

(1) log 3 log^ (v/x 2 +l - xj + log 3 log 5 Ụx 2 +Ì + X j 

í , _ . , _ 


x = l;y = 0 
X = -2; y = 3 

+ 1 + xj > log 3 logj Ụx 2 +1 - xj (1) 

+ 1 + xì<0 


<=> 


<=> 


log 3 log Ậy/x 2 + 1 - x).log 5 ụ? 
log 2 |v/j 


<0 


+ 1 + X j 

y 

X + 1 + X j < 1 

<Í4> 0 < log 5 Ụx 2 +1 + xj < 1*) 0<log 5 Ịv/ 

*) log 5 Ịv/x^+T + Xj < 1 <=> ^/x 2 


X 2 + 1 + X 1 <Í 4 > X > 0 



VậyBPT có nghiệm X G 
217. 


(' 12^ 

V *> J 































1. Giải phương trình: (2 — log 3 x)log 9x 3 


4 
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l-log 3 X 

2. GỈỊỊi bÊtph--ing ưxnh: yịx — 1 —yỊx — 2 > s[x — 3 

3. Giải phương trình : log 3 (x — 1 ) + logự^ (2x — 1 ) = 2 


= 1 


Giải: 


1. Phương trình: (2 - log 3 x)log 9x 3 


(1) <=> (2 - log 3 x)—- 


log 3 9x l-log 3 x 


l-log 3 x 


= 1 <=> 


= 1 (1) 

2-lơg 3 x _4 

2 + log 3 x l-log 3 x 


= 1 


2-t 4 

đặt: t = log 3 X thành 2—- - —— = 1 <=> t 2 - 3t - 4 = 0 (vì t = -2, t = 1 không là nghiệm) 


2 + t 1 — t 


1 


<=> t = -l hay t = 4; Do đó, (1) <=> log 3 X = -1 hay x = 4 <=> X = 2-hay X =81 


Bpt 


2. §k: X > 3 

<=> yjx + 1 > -s/x- 2 + y/x — 3 <=> 2\/x 2 -5x + 6 < 4-. 


• 


|4-x>0 
3x 2 -12x + 8 < 0 




3 < X < 4 r- 

6-2sl3 6 + 2y/3 ^» 3 < x < 6 + ^ — 

--— <x<——— J 


3 3 

3. Giải phương ưình: log 3 (x-l) 2 +log / -(2x-l) = 2 


§k: —<x^l ; pt <=>21og 3 |x-l| + 21og 3 (2x-l)=2 -»log 3 |x-l| + log 3 (2x-l) = l 
<=> log 3 |x -1| (2x - 1 ) = log 3 3 |x -1| (2x - 1 ) = 3 




4<X<1 , _ 

2 hoac 

2x 2 -3x + 4 = 0(vn) 


íx > 1 

|2x 2 - 3x-2 = 0 


<»x = 2 


219. 


1. Giải hệ phương trình 


2x 2 + X- — = 2 

y 


2 .Giải bất phương trình 


2 2 _ 

[y-y x-2y = -2 

lơg 3 (x + l) 2 -lơg 4 (x + l) 3 
x 2 -5x-6 


Giải 

1. ĐK : y * 0 

( , 1 
2x 2 +X-— -2=0 


hê <=> < 


2 + I _ X _ 2=0 
[y y 


đưa hệ về dạng 


Í2w 2 +w-v-2 = 0 
[2v 2 +V—U — 2 = 0 


























<=> i 


u = v 

u = V = 1 

hoac < 

í 3 ->/7 [ 

u = —V— 

u = ỉ-v <=> 

hoac < 

2v 2 +v-w-2=0 

M = V = -1 

-l + yfĩ 



l 2 l 


u = 


V = - 
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3 

2 

-1 -VỸ 


Từ đó ta có nghiệm của hệ : (-1 ;-l),(l ;1), ( - ), ( 3+ y^ ; -ĩ- ) 

2 sỊĨ-\ 2 VỸ + 1 

2. Đk: x> - 1 


bất phương trình 


21og 3 (x + l)- 


31og 3 (x + l) 


> 0 « < 0 « 0 < X < 6 

(x + l)(x-6) x-6 


220. Giải phương trình : 

.2 


Giải: ĐK : ^ 


logt (5 - 2x) + log 2 (5 - 2x). log 2x+1 (5 - 2x) = log 2 (2x - 5) + log 2 (2x +1). log ^(5-2x) 

[=15 

--<x<— , ^ 

Với ĐK trên PT đã cho tương đương với 

= 21og 1 (5-2x) + 21og 1 (5-2x)log 2 (2x + l) 

-1 


-15 

— 1 < X < ^ 

2 2 . 

X ^ 0 


log 2 (5-2x) + 


lơg 2 (5-2x) 
log 2 (2x + l) 




log 2 (2x + l) = -1 

log 2 (5 - 2x) = 2 log 2 (2x +1) 

log,(5-2x) = 0 


T _1 /T __, 
X = — V X = -2 
2 

X = 2 


Kết họp với ĐK trên PT đã cho có 3 nghiệm x=-1/4 , X=1 /2 và x=2 
222. Giải hệ phương trình: 


log 2 yỊx + y = 3log 8 (y/x-y + 2) 
\Jx 2 + y 2 +1 - V* 2 - y 2 = 3 


Giải 

Điều kiện: x+y>0, x-y>0 
log 2 ựx+y =31og 8 (2 + ựx-y) 

\Ịx 2 + y 2 +1 - V* 2 ~ T 2 = 3 


<=> i 


y[x + y =2 + yỊx-y 

ự?777ĩ-ự^7=3 


\u = x + y 

Đặt: ị ta có hệ: 

lv = x-y 


Ậĩ -s[v = 2 (u>v) 


12 ,.. 2,0 

u +v +2 


<=> i 


-Juv = 3 


<=> { 


L V 

u+v = 2\Juv + 4 (1) 

j („ + v) >-2 av +2 _^ = 3(2) 


M + v = 2\fũv + 4 

-Jũv = 3 


1.2 ,.. 2,0 

n + V +2 


. Thế (1) vào (2) ta có: 


2 
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yjuv + 8 \fũv + 9 - \fũv = 3 <=> uv + 8\fũv + 9 = (3 + sfũv) 2 <=> uv = O.Kết họp (1) ta có: 

ị uv = 0 ^ , 

< <=> M = 4, V = 0 (vỡ «>v). Từ đó ta có: X =2; y =2.(T/m) 

[m + V = 4 

KL: Vậy nghiệm của hệ là: ộc; y)=(2; 2). 


Bề sẻ 223 Giải phương trình: I 2006 - *p +12007 - x|”“ = 1 
Giải Nhận xét: 

J-l< X-2006 <1 

Ị-l < X - 2007 < 1 ^ 2006 < X < 2007 

Ta có : I 2006 - x| 2007 + I 2007 - x| 2006 < I 2006 - x| + I 2007 - x| = X - 2006 + 2007 - X = 1 
Vậy phương trình «. I 2006 - x| 2007 = I 2006 - x| và I 2007 - x| 2006 = I 2007 - x| 

"x =2006 
X = 2005 
X = 2007 
X = 2007 
X = 2006 


<=> 


2006 - X = 0 

2006 -x = ±l 
2007 -X =0 

2007 - X = 1 


<=> IL 


<Í5> X = 2006 hay X = 2007 


1 2y - 5 . 6 ' - 4 . 2 '' • ' -0 

224 2. Giai hệ phương trình \ _ ; _ __ 

= 4ỹ + (.yỊĨỹ- 4x)(^ĩy + 4xf 

4. Giải bất phương trình lo g3(- Y + l) 2 -log^ + i) >0 

x’ — 5x — 6 

Giải: 

\x,y> 0 


2. ĐK: 


1 X > y 


3 3x ~ 2y —5.6 X +4.2 ix ~' ly =0 


Hệ phương trình <=> 


3x-2y 


j3x-2_y 


-5.6"+4.2 


3x-2y _ 


0 


<=> 


yỊx-y -yfỹ = (2 y-xXy/ĩỹ + \fx) \x -2 y = (2 y-x){<sỊĩỹ + 4x){sịx-y +yfỹ) 

3 3x ~ 2y -5.6" +4.2 3x ~ 2y =0 Í3 3x ~ 2y -5.6" +4.2 3 "- 2 " =0 

(2y - x)[(<Jĩỹ + 4x)(yỊx- y + y[ỹ) + 1] = 0 |2y-x = 0 

(do yịĩỹ+ yfx)(yjx-y +sjỹ)+ 1^0) 


\3 ìx - 2y -5.6" +4.2 3 "- 2y = 0 Í3 2 " -5.6" +4.2 2 " = 0 (1) 

[2 y = X \2y = X (2) 


Giải (1): 3 2 " -5.6" +4.2 2 " = 0 « (|) 2 " -5.(|)" +4 = 0 «• 


ệ‘ =I 

è'=4 


<=> 


x = 0 

X = log 3 4 

2 


Với X 0 thay vao (2) ta được y = 0 

Với X = log3 4 thay vao (2) ta được y = ^log 3 4 

2 2 2 

















Tìm tài liệu Toán ? Chuyện nhỏ - www.toanmath.com 
Kết hợp với điều kiện ta được nghiệm của phương trình là x = log 3 4,y = ]- log, 4 


4. Đk: X > - 1 ; bất phương trình <=> 
lơg 3 (x + l) 


21og 3 (x + l)~ 


31ơg 3 (x + l) 
log 3 4 


(x + l)(x-6) 


>0 


<=> ■ 


x — 6 


< 0 -»0 < x<6 


225 Giải phương trình: X 2 — 4x - 3 = Vx + 5 


Giải X 2 - 4x + 3 = Vx + 5 (1) 

TXĐ : D = [-5;+ 00 ) ; (l) o(x-2) 2 -7 = Vx + 5 

Đặt y - 2 = Vx + 5 , y>2=>(y-2) 2 =x + 5 


Ta có hệ 


(x-2) J =y + 5 
(y-2) 2 = x + 5 o 
y>2 


(x-2) 2 =y+5 
(x-y)(x + y + 3) = 0 <=> 
y>2 


(x-2) 2 = y + 5 
x-y = 0 

(x -2) 2 = y + 5 ^ 
X + y + 3 = 0 
y>2 


X = 


5 + V29 


X = —1 


Đề số 226. 

1. Giải hệ phương trình < 


(x, y e □ ) 


x + y = 2 

4x 2 + y 2 = 5 ( 2 x - y)yỊxỹ 

4. Giải phương trình: 2 log 2 (x — 2) + ( 4x — 7)log t(x — 2) + 2(x — 2) = 0. 

5. Giải hệ phương trình: 


Ịlog^(x+y) + l = log 2 (7x+y) + log 2 y 
1 log 2 (3x- ỵ - 2) = 2x- 2y + 4 


Giải: 

2. ĐK xy > 0 

4x 2 + y 2 = 5(2x - y)y[xỹ 

■t=> (2x-y) 2 +4 xy =5(2x-y)y[xỹ <=> (2x- y - ^[xỹ)(2x - y -4y[xỹ) = 0 <=> 

\x + y = 2 


2x - y - Jxy = 0 

_ Với 

2 x — y — 4yxy = 0 


2 x — y — y[xỹ = 0 ta có 


Với 2 x-y-yịxỹ = 0 ta có 


3x-2 = yỈ2x- x° 
x + y = 2 


<=> X = y = 1 (thoá mãn) 


22 + 8V6 

X = 


13x - 2 = 4 V 2 X-. 


<=> < 


25 


22-8 Vỏ 

25 


(thoả mãn) 


Vậy hệ phương trình có hai nghiệm. 

4/Diồu kiện: X > 2, phương trình đã cho tương đương với: 























( 21 og 2 Qc - 2)+ l)(log 2 (x - 2) + 2x - 4 ) = 0 <=> 
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21og 2 (x - 2) +1 = 0 
log 2 (x - 2) + 2x - 4 = 0 


1 


Với 21og, (x -2)+ 1 = 0 tacóx = 2 + —V, thoả mãn. 

v2 

Với log 2 (x — 2) + 2x — 4 = 0, ta có V = log 2 (x — 2) + 2x — 4 là hàm số đồng biến trên (2;+oo) nên X = ^ là 
nghiệm duy nhất. Vậy phương trình có hai nghiệm X = 2 + — Ị= và X = 4 

4Ĩ 2 

x + y > 0 

1X + y > 0 ; Biển đổi phương trình đầu ta được log 2 2(x + y ) 2 = log 2 (7x + y) y 
y > 0 

r y = x 
y = 2x 

Với y — X thế vào phương trình thứ ha i ta được log 2 (2x — 2) = 4 <=> X = 9 
suy ra X = y = 9 , thoả mãn điều kiện. 

Với y = 2x thế vào phương trình thứ hai ta được log 2 (x - 2) = 4 - 2x log 0 (x - 2) + 2x - 4 = 0 
y = log 2 (x — 2) + 2x — 4 là hàm số đồng biến trên (2;+oo) nên X = ^ là nghiệm duy nhất. 


5. Điều kiện < 

2x 2 -3xy + y 2 = 0 <=> 


Suy ra < 


x = ^ ~ , . íx = 9 

2 , thoả mãn điêu kiện. Vậy hệ đã cho có hai nghiệm < và < 

„ c • • • • ky =9 

y = 5 


5 

X = — 
2 

y = 5 


Đề số 234. 
Giải: 


Giải hệ phương trình: 


x 3 +y 3 =1 

x 2 y + 2xy 2 + y 3 = 2 


2 , 


-13 
2x + — = — 

y X 

-13 

2y + 7 = 7 
X y 




2(x-y) + 


.13 
2x + — = — 

y X 


fl 

0 


í 3 

3^1 

— 

= 

— 


xj 


l x 

y J 


<^> < 


2(x-y) = -fa) 
xy 


,13 
2x + — = — 
y X 


<^> < 


X = y 
xy = -2 

-13 

2x + — = — 
y X 




X = y 

,13 
2x H-= — 

X X 

2 <=> 

y = -- 

X 

2x-ìV 
2 X 


X = y = 1 
X = y = -1 
X = v/2,y = -ự2 
X = -v/2, y = sỊĨ 


Đe số 235 
Giải: 


Giải phương trình: 21og 5 (3x -1) +1 = log 3 /j (2x +1). 
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§iÒukiỒn X > ^. (*) 

Vn ®k trìn, pt ®- cho log 5 (3x-l) 2 + 1 = 31og 5 (2x + l) 

<=> log 5 5(3x -1) 2 = log 5 (2x +1) 3 <=> 5(3x-1) 2 = (2x +1) 3 


<=>8x 3 -33x 2 + 36x-4 = 0<=> x-2) 2 (8x-l) = 0<=> 


X = 2 
1 

X = — 

8 


§èichiÕu ®iÒukiỡn(*), ta cã nghiồmcnapt lp X = 2. 

Jx + y + Jx - y = 2 Jy 

236. 1. Giải hệ phương trình: ị ' _ ■ (x, ye R) 

Ị \[x + -y/5 y - 3 

4. Giải bất phương trình 2 log '4' 3 + ỵ 2ỉo & 2 x __ 20 < 0 

Giải: 

2. ĐK: X + y > 0 , X - y > 0, y > 0 

/-T- 7 _ r— 2 - 7 „ Í2y - X > 0 (3) 

PT(1) <=> 2x + 2-ựx 2 - y = 4y <=> ựx - y = 2y - X o ị 

[5y = 4xy (4) 

Từ PT(4) <=>y = 0v5y = 4x 

Với y = 0 thế vào PT(2) ta có X = 9 (Không thỏa mãn đk (3)) 

Với 5y = 4x thế vào PT(2) ta có sfx + 2\[x = 3 <=> X = 1 

( 4 } 

KL: HPT có 1 nghiệm (x; >’) = l;-2 

V 5 J 

1. Điều kiện: x> 0 ; BPT <=> 2 4log - x + x 2logĩX - 20 < 0 
Đặt t = log 0 X. Khi đó X = 2'. 

BPT trở thành 4 2 ' + 2 2 ' 2 - 20 < 0 . Đặt y = 2 2í ; y > 1. BPT trở thành y 2 + y-20<0<=>-5<y<4. 
Đối chiếu điều kiện ta có : 2 2 ’ < 4 <=>2r 2 <2 <=> r 2 <1 <=> - 1 <t< 1. 

Do đó - 1 < log 2 X<1<=>-Ị-<X<2 


Đề số 237. 

2. Giải hệ phương trình: 


IX 2 - 3x(y -1) + ỳ 2 + y(x -3) =4 
1X - xy - 2y = 1 


(x, y e R) 


x+ỉ 


4. Giải phương trình: 


(3*-2)log, —= 4--.9 2 


Giải: 


3 3 

2/ X 2 -3x(y-1) + y 2 + y(x-3) = 0 (x-y) 2 + 3(x-y) - 4 + 0 

77X = 1; y = 0 và x= -1; y = -2 
(Hệ PT vô nghiệm) 

- xy - zy = 1 
:ơng trình có ^ 

4.Điềukiện:x > 1 Thi Pt 


* Với X- y = 1, ta có 

* Với X - y = -4 ta có 


X - y = 1 
_x-y = -4 

x-y = \ 

X- xy — 2y = 1 
ịx-y = -4 
[x - xy - 2y = 1 

Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm (x; y) = (1; 0) và (x; y) = (-1; -2) 
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«(3* - 2)log 3 ^ = 4-1.9^ « (3 1 - 2)[log 3 (x-1) -log 3 3 ] = 4-13* +1 

<=> (3* — 2)[log 3 (x —1) —1] = 4-2.3* <=> (3' - 2)log 3 (x — 1) + 3* — 2 = 0 

X = log 3 2 

<=> C3*-2)[log 3 Cjc-l> + l] = 0 <=> I ^ ^ 7 <=> 


log 3 (x-l) = -l 


4 ; Vậy PT có nghiệm X = 2- 

X = — 3 

3 


Đề số 238. 

1. Giải phương trình 2x 2 + X + 4x 2 + 3 + 2x4 X 2 +3 = 9 . 

r 4x 2 - / = 2 

log 2 (2x + y) - log 3 (2x - )0 = 1 


4. Giải hệ phương trình: 


Giải: 


1/ Đặt u — 4x 2 +3 > 0 ta có u 1 = X 2 + 3. Kết hợp với pt đã cho ta có hệ 
[ x(2x + 1) + u( 2x + 1) = 9 [ (2x + \)(u + x) = 9 ị[(u + x) + l-(u-x)](u + x) = 9 


(u - x)(u + x) = 3 
r u + x = a 


Đặt 


Nếu 


u-x = b 


\a = 3 
\b = l 


ta có hệ 


[(ụ - x)(u + x) = 3 
(a-b + ĩ)a = 9 ịa = 3 


(.u - x)(u + x) = 3 
a = — 4 


ab = 3 


<=> 


\b = l 


hoặc 




\Ịx 2 + 3 + X = 3 


<=> < 


Nếu < 


a = -4 


-3 
b = — 


4x 2 + 3 - X = 1 

a/x 2 + 3 + X = -4 (*) 

-3 (!) 


%/x 2 + 3 = 3-x 
■v/x*” + 3 — 1 + X 


<»x = l 


4x 2 +3 


■X- 


Ta có \Jx 2 +3 > |x| => a/x ? +3 + x>|x| + x>0=> (*) vô nghiệm => hệ (I) vô nghiệm. 

Vậy, pt đã cho có nghiệm duy nhất X = 1. 

(Các cách khác: 

+ Đặt t = x + 47+3 

+ Biến đổipt thành (2x + 1)4X 2 +3 = 9 - X - 2x 2 , đặt đk rồi bình phương hai vế. 
+ Biến đổi pt thành (2x + 1) Ị \Ịx 2 + 3 + X j = 9, nhâ n 2 vế vói 47 + 3-x^0,Vx ) 


4/ 


(I). Đk: 


2x+ y > 0 
2 x—y >0 


4x -y=2 (1) 

log 2 (2x + y)-log 3 (2x- y) = 1 (2) 

(1) <=> log 2 (4x 2 - y 2 ) = log 2 2 <=> log 2 (2x + y ) + log 2 (2x - y ) = 1 (3) 

(2) và (3) => log 2 (2x -y) + log 3 (2x -y) = 0 

o log 2 (2x -y) + log 2 3.log 3 (2x - y) = 0 <=> log 2 (2x - y) [1 + log 2 3 ] = 0 
<=> log 2 (2x -y) = 0<=>2x-y=l 
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Vậy, Hệ (I)<íí> 




2x-y = l 
[4x 2 -y 2 =2 

Vậy nghiệm hệ pt là (x;y) = (f;|). 


2x-y - ỉ 
2x + y = 2 


(tm) 


X = ị 
A 4 


V 


■; ; s[—2x + 5x + 3 — 2 + 3x + 6x5 _ 

Đe số 239. 1. Giai bất phương trình — - - — - <2 

3x5”* -1 

1 1 o 

2. Giải phương trình 2iogự^(x + 3) + 2log4 (x-l)'= log 2 (4x) (2) 

Giải: 

1 1 o 

2. Giải phương trình 2iog^-(x + 3) + 2log 4 (x-l)'= log 2 (4x) (2) 

Điều kiện: 0 < X ^ 1 ; (2) <=> (x + 3)|x —1| = 4x 


Trường hợp 1: x>\ (2) <íí> X 2 -2x = 0 <íí> X = 2 

Trường hợp 1: 0 < X < 1 (2) X 2 +6x-3 = 0 <=> X = 2*73 — 3 


Vậy tập nghiệmcủa (2) là T = |2;2*v/3-3| 

Đề số 240. 

1/ Giải phương trình : 3x^2 + a/9x 2 + 3 )+ (4x + 2)(l + Vl + X + X 2 

c _ 2 4 6 „3 

_ 2? _x 


) 


= 0 


2/ Giải hệ phương trình: 


J~ĩx+~5 + y 2 + 8 = 6 


Giải: 

H Phương trình 3x^2 + a/9x 2 + 3 )= — (2x + 1)^2 + a/4 + 4x + 4x 2 ) 
<=> 3x(2 + VC3X) 2 + 3 )= -(2x +1)^2 + 7(2*+ 1) 2 + 3 ) 


- >- 0 với Ví 

+ 3 


Xét hàm số /(í) = 2 + 7(0 2 +3) có / (í) = (2 + 7(0 7 +3)- 


Trì 


Vậy hàm số đồng biến nên: /(3x) = /(-2x- 1)<ÍÍ> 3x= -2x- 1 <=> X = 


1 

5 


Vậy phương trình có nghiệm X = -2 


2 Hệ phương trình 


<=> 


_ o ._2 ,.4x _ 6 _3 

2 2 (xy —V ) _ 2 ^ — ^ 

a/4jc + 5 + +8 = 6(2) 


Từ (1) V4> 2y 2 (x-y 2 ) = (y 2 -x)(y 4 + xy 2 +x 4 ) 

V4> (y 2 -x)(y 4 + xy 2 +x 4 +2y 2 ) = 0<^>x = y 2 thay vào (2) ta có : 

7 4x + 5 + 7x + 8 = 6<=>x = l<=>y = ±l 
Vậy hệ có nghiệm (1 ;1) và (11) 

Đề số 241. 
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2. Giải hệ phương trình: 
4/ Giải phương trình: 


|x 2 -3x(y-l) + y 2 + y(x-3) = 4 


X- xy - 2ỵ = 1 


(x, y e R) 


x+l 


(3 A -2)log,— = 4--.9 2 


3 3 

X 2 -3x(y-1) + y 2 + y(x-3) = 0 <=> (x-y ) 2 + 3(x-y) -4 + 0 


Giải: 

2 / 

X - ỵ = 1 

x-y =-4 

fx- y = 1 

* Với X- y = 1, ta có ị 

\x — xy — 2y = \ 

X = 1; y = 0 và x= -1; y = -2 

. Á fx-y = -4 

* Với X - y = -4 ta có 1 


(Hệ PT vô nghiệm) 


X — xy — 2y = 1 

Vậy hệ phương trình có 2 nghiệm (x; y) = (1; 0) và (x; y) = (-1; -2) 

4/ Điều kiện: X > 1 

(3 c - 2) log3 ^ = 4 -1.9 2 ^ (3 A - 2)[log 3 (x -1) - log 3 3 ] = 4 -13 A 

(3 X -2)[log 3 (x-l)-l] = 4-2.3 r <=> (3* -2)log 3 (x-1) + 3 A - 2 = 0 

X = log 3 2 (loai) 

<=> 

log 3 (x-l) =-l 


(3 A - 2 )[log 3 (x - 1 ) + 1 ] = 0 o 


3 X -2 = 0 


X = 


Vậy PT có nghiệm X = -- 


3 

Đe số 242. Giải bất phương ưình: \Ịx 2 +2x + 92 > X 2 + 2x + slx—1 +1 
Giải: Điều kiện: X>1 

Bất phương ưình <=> tJx 2 +2x + 92 -10> (x 2 + 2x-8) + (ựx-l -1) 

x 2 + 2x-8 , x-2 

<=» „ —— -> (x-2)(x + 4) + 


4~x + 2x + 92 +10 
x + 4 


<=>(*- 2 ) 
•w> (x- 2 ) 


-(x + 4)- 


yjx-\ + \ 
1 


>0 


\/x 2 + 2x + 92 +10 sỊx — l +1 

(x + 4)( —— -1) —--—- 

Vx 2 + 2x + 92 + 10 V X - 1 +1 _ 


>0 


Ta có: (x + 4)(- 


- 1 )- 


■ < 0, Vx > 1 


Vx 2 +2x + 92 +10 sỉx^ĩ + 1 

Do đó bất phương trình <=>x-2<0-»x<2 

Ket họp với điều kiện ta có nghiệm bất phương trình là: 1 < X < 2 


Đề số 243. Giải bất phương trình sau: 


4 ~ 2 x +5x + 3 - 2 + 3x + 6x.5 


3x.5“ A -l 


<2 


4. Giải phương trình 4x 2 = 2^°ê 2 ^ x 
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5. Giải hệ phương trình 


log 2 X | log 2 y _ 9 
l + log 2 x l + log 2 y 10 

(1 + log A 2. log y 2). log 2 (xy ) = I 


Giải: 


2/ Điều kiện: - — < X < 3. Bất phương trình tương đương với 

5'a/-2x 2 + 5x + 3 + (3x-2)5' + 6x < 2 ^ ^(3 —x)(2x +ì) + 3x.5 A 0 


3x.-5 x 3x - 5 A 

Xét hàm số g(x) = 3x-5', g \x) = 3-5 X . In5, g(x) = 0 <ii> X = log 

£ ^ f f ]n5V\ 

Lâp bảng biên thiên, ta thây g(x)< g log 5 ~r~ < 0 

V V 3 )) 

(1) <=> Ặ3 -x)(2x+1) + 3x > 0( vì 5*>0)«»x> ^pĩ 
Vậy nghiệm của bất phương trình là: r = ——3—;3 

V 22 


^ln5^ 


V a 7 


Vậy nghiệm cua bất phương trình là: T = 

4/ Điều kiện x>0 

_^°Ỉ>2 X _ 2 Y°S:í4x 2 2 lo S2 4 * 2 _g!°g2* _ 2 3 lo g2 4 * 2 ^ 2 21 °Ỗ2 


2x 


gl+log 2 


_ 2 3 2 log 2 2x _ Q 


<=> 6 2 21 ° g22;t — 6 1+log2A —12 3 21 ° 62 2a _ Q ^ g 


/ 0 \ 21og 2 2 a‘ 


vay 


f 2Y° g22 * 

v3 y 


-12 = 0 


{ 2V°g2 2 * 


vay 


3 . 1 

= ^ <=> X = - 

2 4 


5/ Điều kiện: 0 < X, y ^ 1. Đặt a = log 2 x\b = log, y . 
Khi đó, hệ phương trình trở thành: 

9 


a b 
- + 


1 + a 2 1 + b 2 10 (*) 


( 


1 




1 + 

V ab J 


(íỉ + b) = 


9 


<=> i 


Ỉ0(a + b)(ỉ + ab) = 9(l + a-)(l + b 2 ) (1) 
2(a + Z?)(l + <7Z?) = 9<3Z? (3) 


Lấyphương trình (1) chia vế theo vế (2) ta được:5«ồ = {l + a 2 ^j{l + b 2 ^ 


<=> 


5 a 1 + b 2 


ỉ+a 2 


(3) 


Từ (*), ta suy ra 


a 


1 + a 2 10 l + z? 2 ' 


Thay vào (3), ta có: 5 
Đặt t = 


1 + b 2 1 + b 2 


y 


.10 ì + b 2 

1 + b 2 „.. 59 


b 9 

■<=>—— + 5-^-y-Ị = 0 (4) 
b 1 + b 2 2 


. Phương ưình (4) ưở thành: í + -- 4- = 0<=>2f 2 -9í + 10 = 0<=>t = 2;f = 
b t 2 


Với t — 2 => ịb 2 — 2ồ + l) = 0<=>ố = l => ỵ = 2 


X = yỊĨ 

X = 4 


i/-> I (N 
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b = 2=>y = 4,x = 2 

Với t = ị=>2b 2 -5b + 2 = 0o 1 

2 b = -^ => y = 42 , X = 2 

Vậy hệ có nghiệm (x; y) = (2; 4); (2; >/ 2 ) (>/ 2 ; 4 ),(4; 2 ). 
, .Í8;r 5 /+27 = n 


Giải: 


, .Í8X 3 /+27 = 18/(1) 

Đe Số 244 . Giải hệ phương trmh: < 

[4V/+ 6x=/ (2) 

.Í8X 3 / +27 = 18/(1) 

Giải hệ phương trình: < 

|4x 2 y r +6x=/ (2) 

(l)=>y *0 

f , 97 _ r 

8 ^+^- = 18 

/ 


Hệ <+ ( 


4jt . 6x_ 1 

; / 


<=> 


(2x) 3 + 

í 

y 


3 

Vv7 


2x — 


2x+Ẫ 


= 18 

'N 


= 3 


, a 1 í a 3 + ố 3 =18 fa+6 = 3 

Đặt a = 2x; b = —. Ta có hệ: ị _<=>•< 

y \ãb{a+b) = 3 [<3Ố=1 


Hệ đã cho có 2 nghiệm 


3-SỈ5. 6 ^ íi+VĨ. 6 


4 ’ 3-45 


4 ’3 + >/5. 

Đe số 245 . Giải phương trình: 21og 5 (3x-l) +1 = log3^(2x + l). 

Giải Giải phương trình: 2 lơg 5 (3x - I) + I = lơg 3 ^ (2x + I). 

§iÒukiỐn X > -. (*) 

Víi ®k trìn, pt ®- cho <íí>log 5 (3x-l) 2 + 1 = 31og 5 (2x + l) 

^log 5 5(3x-l) 2 =log 5 (2x + l) 3 
«5(3x-l) 2 =(2x + l) 3 
<=> 8x 3 - 33x 2 + 36x -4 = 0 

<w> (x-2) 2 (8x-1) = 0 §èichiÕu©iòukiồn(*), tacã nghiõmcnapt lp x = 2. 

X = 2 


<=> 


1 

X = — 
8 


Đe số 246 
Giải 


J(x-l)(y-l)(x + y -2) = 6 
Giải hệ phương trình: < 

[x + y -2x-2y-3 = 0 

r .,., ô _ , 5 , . J(*-l)(y-!)(* + y- 2) = 6 

Giải hệ phương trình: t 

[x +y -2x-2y-3 = 0 


[u = X -1 


í(x-l)(y-l)(x-l+y-1) = 6 ịuv(u + v) = 6 íwv(ư + v) = 6 
Hệ <í> ■ '7 , <+>1 , ọ với 

(x-1) 2 +(y-l) 2 -5 = 0 [m +v -5 = 0 (m + v) 2 -2mv-5 = 0 [v = y-l 


Đặt: 


í 5 = u + V 

VO 

II 

03 

i đươc 

i 0 <=> i 

[p = M.v 

[5 2 -2P-5 = 0 l 


5=3 
p = 2 

















u, V là nghiệm của phương trình: X 2 - 3X + 2 = 0 
Vậy nghiệm của hệ: (3 ; 2), (2 ; 3) 
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~x=l 

<N 

II 

1 

fx-l = 1 

<=> 

V < 

(N 

II 

>< 

ly-1 = 1 

(N 

II 

1 


Đề SỐ 247 . 

3. Giải phương trình: log 3 (x 2 + x + l)-log 3 X = 2x-x 2 

4. Giải bất phương trình: (log x 8 + log 4 x 2 )log 2 \Ịĩx > 0 

Giải 

3. Giải phương trình: log 3 (x 2 + x + l)-log 3 X = 2x-x 2 
«>log 3 -—— = x(2-x)<=>3 ( -X + 1 + — 

X X 


Đặt:f(x)= 3 x{2 ^ g(x)=x + l + — (x^O) 

Dùngppkshs =>max f(x)=3; min g(x)=3=>PT f(x)= g(x) o max f(x)= min g(x)=3 tạix=l 
=>PT có nghiệm x= 1 

4/ Giải bất phương trình: (log x 8 + log 4 x 2 )log 2 x/ĩx > 0 
Điều kiện X > 0 , X ^ 1 


( 1 ) « 


—^— + 2 log 4 X 

lo ể8 x J 


<=>(log 2 x + 3) 


^-lơgo 2x > 0 <=> 


log 2 x 


- + log 2 x 


u 


(log 2 x + l) > 0 


^log 2 x + 1^ 
log 2 x 


logọ X +1 „ 

> 0^>—^—>0 
log 2 x 


log 2 X < -lhayl og 2 x>0<=>0<x<^ hay X > 1 

Đề SỐ248. 

1/ Giải các phương ưình 

2. log 3 (x 2 +5x + 6 ) + log 3 (x 2 +9x + 20) =l + log 3 8 

Giải: 

X < —5 

— 4 < X < — 3 5 và có : l + log 3 8 = log 3 24 

X > —2 

+ PT (*) ị lo ể 3 [(x 2 + 5x + 6)(x 2 + 9x + 20)] = log 3 24 I(x 2 + 5x + 6)(x 2 + 9x + 20) = 24 

|(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) l(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) 

J(x + 2)(x + 3)(x + 4)(x + 5) = 24 (*) 

^ Ị(x < -5) V (-4 < X < -3) V (x > -2) (**) 

+ Đặt t = (x + 3)(x + 4) = X 2 + 7x +12 => (x + 2)(x + 5) = t — 2, PT(*) trởthành : 
t(t-2) = 24 <íí> (t -1) 2 = 25 <=> t = 6 V t = -4 


+ Điều kiện : 


I X 2 +5x + 6 > 0 
|x 2 +9x + 20>0 


«• 


X < —3 V X > —2 

X < -5 V X > -4 


<=> 















• t - 6 : X 2 +7x + 12 = 6 <=> X 2 +7x + 6 = 0<=> 


X = —1 


X = —6 

• t = - 4 : x 2 +7x + 12 = -4<í=>x 2 +7x + 16 = 0: vô nghiệm 
+ Kết luận : PT có hai nghiệm làx=-lvàx=-6 

Đe số 249. 7 . Giải phương trình X 10 ® 29 = x 2 ^ 10 ® 2 * - X 10 ® 23 
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(thỏa đkiện (**)) 


2. . Giải hệ phương trình sau: 


4 xy + 4(x 2 + y 2 ) + 


(x+yý 


= 7 


2x + - 


= 3 


X + y 


Giải: 

ỉ. Giải phương trình X 10 ® 29 = X 2 . 3 l0 ® 2 ' - X 10 ® 23 
ĐK: x>0. 

Ta có phương trình X 10 ® 29 = x 2 .3 lo ® 2 ' r -X 10 ® 23 <=> 3 10 ® 2 * = X 2 -1. Đặt log 2 x=> x= 2 f . 


Phương trình ưở thành 3 r = 4‘ - 1 <=> 


V 4 / 


4xy + 4(x 2 + y 2 ) + 


V 4 / 


= 1 => t= 1 => 


= 7 


x= 2 


2. Giải hệ phương trình sau: <: 
ĐK: x + y ^ 0 

Ta có hệ <: 


(x + yý 


2x + - 


= 3 


x+ y 


3 (x + y) 2 +(x-yý + 


(x+yý 


= 7 


1 


■ + X- y = 3 


Đặt u = X + y + 


1 


X + y 


x + y+ ■ 

X + y 

n|>2);v=x-yta được hệ : 


|3n 2 +v 2 =13 
\u + V = 3 


Giải hệ ta được u = 2, V = 1 do ( |w| > 2) 

1 


Từ đó giải hệ 


x+y +-= 2 íx+y = l íx = l 

■ \x-y = l \y = 0 

X-y = 1 


Đề SỐ250. 

Giải hệ phương trình: 

íx+1 > 0 


2 3x+1 + 2 y ~ 2 = 3.2 y+3 * 
•^3x 2 +l + xy = x/xTT 

X>-1 


■yơx +i + xy=yxi-i 

/X Jx+1 > 0 ịx>-\ Jx>-1 

[3x 2 +l + xy = x + 1 |x(3x+y-l) = 0 [x = 0vy = l-3x 

Với X = 0 thay vào (1) : 2 + 2 V " 2 = 3.2 V <=> 8 + 2 y = \2.v «. 2 y = ^ <=> y = loj 

— —1 

Với \ thay y = 1 - 3x vào (1) ta được : 2 3a+1 + 2 3v 1 =3.2(3) 

[y = l-3x 
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Đặt t = 2 3x+1 , vì x > -1 nên t > 


1 


PT (3) : t + - = 6 <=> t - 6t +1 = 0 <=> 
t 


t=3-2yỊĨ 
t=3 + 2y/ĩ 

Đối chiếu điều kiện t>~— ta chọn t = 3 + 2\ỊĨ. 

4 

Khi đó 2 3x+1 =3 + 2 sỊĨ ox = ị log 2 (3 + 2 V 2 ) - 1 

y = l-3x = 2-log 2 (3 + 2>/2) 

Vậy HPT đã cho có 2 nghiệm 


x = 0 

8 và 

1 

x = — 
3 

"log 2 (3 + 2^)-l" 


y = 2 

-Ĩ0g 2 (3 + 2ự2) 


Đe số 251. Giải hệ phương trình: 
Giải: 

Giải hệ phương trình: 


(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 
(x + y)(x 2 -y 2 ) = 25 

(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 


(x + y)(x 2 -y 2 | = 


) = 25 

3 + xy 2 -x 2 y -y 3 = 13 (r) 


(x,y eỌ ). 


(x,y eũ ). 


(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 (1) ^ 

(x + y)(x 2 -y 2 ) = 25 (2) Ịy 3 -xy 2 + x 2 y-x s =25 (2') 
Lấy (2’) - (1’) ta có: X 2 y-xy 2 = 6 <=> (x-y)xy = 6 (3) 

(x-y)(x 2 + y 2 ) = 13 
(x-y)xy = 6 

X r, X 9 

= 13 


Ket họp với 1 ta có 


(ì). Đặt y = - ztacó : 


(I) 




(x + z)(x 2 +z 2 ) = 13 

v ' <=>• 

(x + z) 

(x + z)~ -2xz 

-(x + z)xz = 6 

,( x+z ) 

xz = -6 


Đặt s = X +z và p = xz ta có : 
fs(s 2 -2P) = 13 ÍS 3 -2SP = 13 Js = l 


SP = -6 


SP = -6 


x + z = 1 


[P = -6 
IX = 3 


X = -2 


Tacã: <T’ . Hệ này có nghiệm <; " hoặc 

[x.z = -6 [z = -2 [z = 3 

Vậy hệ đã cho có hai nghiệm là: ( 3 ; 2) vp (-2 ; -3 ) 

Đe Số252 . Giải bất phương trình: log v (log 4 (2 A -4)) < 1 

Giải: 


Giải bất phương trình: log r (log 4 (2 A -4)) < 1 
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log x (log 4 (2 A -4))<l.Đk: 


0 < X ^ 1 

< log 4 (2 A - 4) > 0 <=> X > log 2 5 
2 A - 4 > 0 


Do X > 1 => PT«> ]og 4 (2 A -4)<x<=>2 x -4< 4 X 4 X - 2 A + 4 > 0 đúng với mọi V. Do vậy BPT có 
nghiệm: x>log 2 5 
Đe số 253. 

2: Giải bất phương trình: \Ịx 2 +35 <5x—4 + \Ịx 2 +24 


5. Giải hệ phương trình 


, 2(x-l)_ 

lo g20K)—-— = ?+* 

y 

yjy 2 -x 2 + 2 = Ậx-3 y 


Giải: 

2: Giải bất phương trình: Vx^+35 < 5x-4 + >/x 2 "+24 

BPT tương đương 

■>/x 2 + 35 - yjx 2 + 24 <5x-4<^> — 7 —— 11 ■ = <5x-4 

VI 2 +35 +VJ 2 +24 

<=>11<(5jc — 4)( \Ịx 2 + 35 + slx 2 + 24) 

Xét: 

, 4 

a)N ếu X < 2- khô ng thỏa mãn BP T 


b)Neu x>4/5: Hàm số y = (5x-4)(-y/x 2 +35 +\Ịx 2 + 24) vớix>4/5 

ỵ=5(>/x 2 +35+a/x 2 + 24) + (5x-4)(— = 1 + , = )>0 mọi x>4/5 

vx 2 +35 yx 2 +24 

VậyHSĐB. +Neu4/5<X<1 thìy(x) <11 

+Neu X>1 thì y(x)>l 1 Vậy nghiệm BPT x> 1 

Đe Sổ254. Giải phương trình: 3 ' 2 2jM = 6 

Giải: Giai phương trình: y 2 2 2x ~ l =6 

Lấy logarit theo cơ số 3 cho hai vế ta được: X 2 + ——— lơg 3 2 = l + log 3 2 

2 x-l 

Đưa phương trình về dạng: (x - l)(2x 2 + X - 1 - log 3 ) = 0. 

-1± J9 + 81og 3 2 
Từ đó suy ra nghiệm X = 1 ; X =--—---— 


Đe Số255. .Giải bất phương trình ^/ĩõgịx^-ĩõgTx 2 ^-^ > V5(log 4 X 2 - 3) 

Giải: Giảibất phưoTig trình ^/log 2 X - log 2 X 2 - 3 > V5(log 4 x 2 -3) 

íx > 0 

ĐK: {. 1 2 

[log 2 x-log 2 X 2 -3 > 0 

Bất phương trình đã cho tương đương với Ạogịx-log 2 X 2 -3 > V5(log 2 x-3) (1) 
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đặt t = log 2 x, BPT(l) o ylt 2 -2t-3 > V5(í-3)<=>Vơ-3)(í + l) >S(t-3) 


0 < X < 3- 
2 

8 < X < 16 



IA 

1 


- 


f >3 

t<- 1 

log 7 X < -1 


<=> 

3 < t < 4 

<=> 

3 < log 2 X < 4 


[(t + l)(t - 3) > 5(7 - 3) 2 


- 


vậy BPTđã cho cỏ tập nghiệm là: (0;ỉ]u(8 ;1 6> 


Đe số 256 

2,Giải hệ phương trình: 


Giải 


§K 


2,Giải hệ phương trình: 


log l _l~xy-2x+ y+2) +log 2+y (x -2x + l) = 6 

[ °ê u y+ 5) -!°g 2 + yU + 4 ) = 1 

4,Giải phương trình: ^bg A x+ 3)+ ig 4 (x-l ) 8 =bg 2 4x. 

21og l _ i (-xy - 2x + y + 2) + log 2+y (x 2 - 2x +1) = 6 
lo g 1 -y (y + 5) - log 2+y (x + 4) = 1 

-4<x<l,x^0 
y > - 2 ;y* -1 

E)ưa phương trình thứ nhất của hệ về dạng : log(2 + y ) + log 2 (l - x) = 2 
Đặt t = log^^ + y), tìm được T=1 kết họp vớiphương trình thứ 2 của hệ, đối chiếu với điềukiện trên, tìm 
được nghiệm : (x; ỳ) = (- 2;l) 

4Giải phương trình: iọg Ạ x+ 3)+ 4 (x-l ) 8 = k)g 2 4x. 

ĐK x>0 và X ^ 1. Đưa phương trình về dạng : [og ị x+3) +log 2 |x-l| =log,(4x). 

Xét hai khả năng 0<X<1 và X>1, đối chiếu với điều kiện ta tìm được nghiệm của phương trình là 
X = -3 + 2^3 vàx=3. 

Đe số 257. Giải phương trình: 3-log / -(x+ 3)+ 3-log 4 (x-l) 8 =31ogg(4x). 


Giải 


2 r 64V 

Giải phương trình: ^log^(x + 3) + ^-log 4 (x-l) 8 =31og g (4x). 


^log VĨ (x + 3) + ^log 4 (x-l) 8 =31og 8 (4x). 

Điều kiện: 

X > -3 

x^l <=> 0<X^ 1. 

X > 0 

Biến đổi theo logarit cơ số 2 thành phương trình 
log, [(x + 3)(x-l)] = log 2 (4x) <^>x 2 -2x-3 = 0<í> 


X 


= -l (loại) 


X = 3 


X = 3. 


Đe số 258. 
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1. Giải hệ phương trình sau: 


o.. y 2 + 2 
3y = - 2 


3x = 


X 2 +2 


2. Giải phương trình: 


ịÍ2x + l +ịl 2.X + 2 + ị/2x + 3 =0 


Giải: 


1. Giải hệ phương trình sau: 


o.,_ y +2 
3y = ^-2- 

X 

3x = í^ 


điều kiện x>0, y>0. Khi đó hệ tương đương J x 

[3xy 2 = X 2 + 2 

Trừ vế theo vế hai phương trình ta được: (x-y)(3xy+x+y) = 0 X = y thay lại phương trình Giải tìm 
được nghiệm của hệ là: (1;1). 

2. Giải phương trình: ị/2x + l+ịl2x + 2+ịl2x + 3 =0 


Tập xác định: D = R. Đặt f(x) = ịl2x + ỉ + ị/2x + 2 + ị/2x + 3 

~ 2 2 2 

Ta có: f'(x) = + _ h 

ị](2x + ỉ) 2 2x + 2) 2 \l(2x + 3) 


1.3 
„ >0;Vx*-ị -1,-ị 
2 2 2 


( n 
-00,- 

u 

í-ỉ.-l] 

u 

í 3) 

-1-- 

u 

r 3 3 

— — ,+00 

l 2) 


2 ) 


l 2j 


l 2 J 


Suy ra hàm số f(x) đồng biến trên tập M= 


, .. , , 1 3 

Ta thấy f(-l)=0 => x=-l là một nghiệm của (1). Ta có: f(— — ) = 3; y(__) — —3 

Ta có bảng biến thiên của hàm số í(x): 



Từ bảng biến thiên ta thấy f(x) = 0 <=> X = - 1. Vậy phương trình đã cho có duy nhất một nghiệm X = - 1. 


, ịu = ị/2x +1 

Cách 2: Học sinh có thê đặt < __ khi đó ta được hệ < 

v = V2x + 3 


U+V+- 


M 3 +v 3 


= 0 


V 3 -n 3 = 2 


giải hệ này và tìm được nghiệm 











































Đề số 259. 


Giải hệ phương trình: 
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X 2 + X + — (1 + —) = 4 

y y 

X X 2 1 . 3 

-T+v + 4= 4 “* 

y y y 


Giải 


Giải hệ phương trình: 


X 2 + X + — (1 + — ) = 4 

y y 

X X 2 1 . 3 

—r + — + —r = 4 - X 


,2 ,3 

[y y y 



í 2 1 1 

X 2 + X + — (1 + —) = 4 

r 2 1 1 . 

X + — T + X + — = 4 

§k y * 0 , 

y y 

2 <=> • 

y y ®yEt < 


X X 1 . 3 

—r + — + —r = 4-x 3 

x 3 + -^ + — (—+ x) = 4 


y y y 

y y y 


. 1 

a = x-ị — 

y 

b=* 


y 


\a +a-4 = 2b 


[<7 = 2 


^ ^ ^ \a 2 +a-2b = 4 \a 2 +a-4 = 2b 

Ta®-ĩc <Ị <=> <Ị 7 <=> <Ị <í><! 

[a i -2ab = 4 [a 3 -a(a 2 +a- 4) = 4 [a 2 -4a + 4 = 0 [b = l 

Đe số 260. 

2. Giải phương ưình : 2-\/3x — 2 + 3^6 — 5x -8 = 0 (xễ R) 

ílog 2 (x 2 + y 2 ) = l + log 2 (xy) 

4. Giải hệ phương trình : ị 2 (x, ye R) 

[3 X xy+y =81 

Giải 

2.Giải phương trình : 2ịỊ3x — 2 + 3\ị6 — 5x -8 = 0 (xe R) 


2ịf3x — 2 + 3\j6-5x - 8 = 0, nieàukieãn : 6-5x>0<íi>x< — 

|3 , r\ n_ C|.3 

Naẽt t = ịÌ3x-2 <=> t 3 = 3x- 2 <=> X = ——— va0 6 - 5x = —-7— 


8 — 5t 3 

Phõông trình trôũthapnh : 2t + 3J -8 = 0 


0 3 ]Ị 3 8 2t 0 Ịl5t 3 +4t 2 -32t + 40 = 0 <=>t -' 2 - Vaăyx--2 

ílog 2 (x 2 + y 2 ) = l + log 2 (xy) 

4. Gaeai heă phỗông ưình : i 7 2 (x, y e R) 

[3 X xy+y =81 

Nieàu kieăn X, y > 0 

jlog 2 (x 2 + y 2 ) = log 2 2 + log 2 (xy) = log 2 (2xy) 

|x 2 -xy + y 2 =4 

í X = y í X = 2 í X = -2 

1 xy = 4 ịy = 2 hay |y = -2 


<=> 


[x 2 + y 2 = 2xy |(x-y) 2 =0 
1 X 2 -xy + y 2 =4 [xy = 4 


<=> 



























